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Cher élève, 

Nous avons le plaisir de te présenter le manuel de mathématiques de deuxième 
préparatoire. Nous avons tenu à faire de l'apprentissage des mathématiques un 
travail intéressant et utile adapté à la vie pratique et à l'apprentissage des autres 
matières scolaires afin que tu sentes l'importance de l'étude des mathématiques 
“sa valeur" et que tu apprécies le rôle des mathématiciens. Ce manuel présente 
les activités comme éléments essentiels, et nous avons essayé de d'introduire 
le contenu scientifique d'une manière simple pour t'aider à construire tes 
connaissances mathématiques et à acquérir des méthodes de raisonnement 
convenables favorisant la créativité. 

Ce manuel comporte plusieurs unités et chaque unité comporte plusieurs lecons. 
Les images et les couleurs sont utilisées pour illustrer les notions mathématiques, 
les propriétés des figures, en utilisant un langage facile et adapté tenant compte 
des connaissances acquises, Nous avons également tenu à 'entrainer à découvrir 
les connaissances visées pour déveli 

latrice et l'ordinateur sont utili: 
` leçon comporte des exerci 
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Epreuve de Funité 
Modèles 


ensemble des nombres nature's 


ensemble des nombres entiers 


‘ensemble des nombres rationneis 


‘ensemble des nombres irrationneis. 


ensemble des nombres réels 


racine carré de a 


racine cubique de a 


intervalle fermé 


Nombres irrationnels. Nombres rationnels. 


ram 


Ensembles des nombres 

L'ensemble des nombres (qui servent à compter) = (1,2,3, 
L'ensemble des nombres naturels N = {0 , 1 , 2 , 3 , ...) = nombres qui servent à compter u 10} 
L'ensemble des nombres entiers Z=[..,-3,-2,-1,0,1,2,3,.) 

L'ensemble des nombres entiers positifs Z = (1 , 2 , 3 , ...) = nombres qui servent à compter 
L'ensemble des nombres entiers négatifs Z-= (-1,-2,-3,..] 


L'ensemble des nombres rationnels Q = 12: aeZ,beZ,b#01 


Valeur absolue d'un nombre : 


5 
لع .| ., 2|197,13123,10]20| 


Sila|=5,alosa=+5 


E! سے‎ 


L'écriture scientifique d'un nombre rationnel : 


Exemples :- L'écriture scientifique du nombre 25,32 x 104 = 2,532 x 105 
~ L'écriture scientifique du nombre 0,00053= 5,3 x 104 
Le nombre rationnel carré parfait : 


C'est le nombre positif qu'on peut écrire sous la forme d'un carré d'un nombre 
rationnel et donc sous la forme : (un nombre rationnel)? 


Exemples : 1, 4, 25, 4,23, 

Le nombre rationnel cube parfait : 

C'est le nombre pouvant être écrit sous la forme d'un cube d'un nombre rationnel et 

donc sous la forme : (un nombre rationnel)? 

Exemples :1, 8, 27, 216, d, … 

La racine carrée d'un nombre rationnel carré parfait : 

J La racine carrée d'un nombre rationnel positif “a” est le nombre dont le carré est 
égal à "a". 

D Vido = zéro. 

J Tout nombre rationnel carré parfait *a* admet deux racines carrées dont l'une est 
l'opposée de l'autre. Ce sont Va et -Va 

Exemple : Le nombre 3g admet pour racines carrées : + et - + 

> VV signifie la racine carrée positive de 9. C'est donc 3 


> fer Hem 


— 
— 


* Si compléter en mettant chaque nombre sous la forme t. où a et b sont deux 
nombres entiers n'ayant pas un facteur commun et b # 0. 


A 02 B=... G 25% =... 
D |-0,75| E 6- E 


@ ( Choisir la bonne réponse parmi les réponses données : 
À L'ensemble-solution de l'équation x + 5 = |-5| dans N est … (O) ou (10) ou (-10], ou Ø) 


B Le nombre rationnel compris entre - et Z est (Z ou qp ou 0,3 ou -0,3) 
Ç Le produit du nombre rationnel + par son opposé = 

(0 ou - ع‎ ou Z ou = 
D |-2| + |4| + [6] =... (O ou |-12] ou -12 ou 6) 
& Ve =. (a où -a ou |a| ou ża) 


(Å Trouver la valeur de x qui vérifie chacune des équations suivantes. x est-il‏ يق 
un nombre naturel, entier ou rationnel ?‏ 
B 7x+11=12‏ 3=20+ 5% 4 
3x+5=1 Dx+3=7‏ © 


4 & Trouver le résultat sous la forme la plus simple : 
& VET = 
B L'écriture scientifique du nombre 0,0015 est ........ 
© VOTS + |-6,0| = 
Q 20 +21 + 22+ 27 =......... 
Ẹ La somme des deux racines du nombre 2 + - 
E vaa = 


Racine cubique d’un 


nombre rationnel 


Réfléchis et discute 


Nous avons déjà étudié que : 
Volume d'un cube = longueur de l'arête x 
longueur de l'arête x longueur de l'arête 


QQ Compléter 

Le volume d'un cube ayant pour longueur d'aréte 7 cm t Trouver la racine 
9 — € zs emi cubique d'un rombre 
rationnel en utilisant 

Réfléchis. une calculatrice. 
On dispose d'un cube de volume 125 cm’. Quelle 125 | 5 | ®Résoude une 
prune "tcs 
On cherche trois nombres égaux dont le produit = 125 la recherche d'une 

Pour cela, on factorise le nombre 125 en facteurs premiers 5 | 9 | racine cubique 
12545x5x5 1 % Résoudre des 
+ Le cube ayant pour volume 125 cm? a pour problèmes sur la 
longueur d'aréte 5 cm. racine cubique d'un 


Le nombre 5 est appelé la racine cubique du nombre 125. On note 125 =5.} nombre rationnel, 


=> On symbolise la racine cubique d'un nombre rationnel a par a 

La _ La racine cubique d'un nombre rationnel positif estun nombre positif 

= Par exemple (125 =5 

=> La racine cubique d'un nombre rationnel négatif est un nombre 
négatif, Par exemple YB =-2 

=| 4797 =o 


للك 


Pour trouver la racine cubique d'un nombre rationnel cube parfait : 
O Nous pouvons factoriser le nombre en facteurs premiers. 
O Nous pouvons utiliser une calculatrice. 


CERTA un nombre rationnel cube partait admet une seule racine 


^4 Utiliser la méthode de la factorisation pour trouver la valeur de %1000 , 0.216 , 
{î [Puls vérifier le résultat à l'aide d'une calculatrice. 


I Tm 216 | 2 34-F 27|3 82 
IRE wla da 913 412 
250 | 2 sa |2 3|» 7212 
125 | 5 27 |3 4 1 
25 IL 9 XE 
5 |s 3 |3 
1 1 
106لا‎ =5 x 2-10 Vu --2x3--8 Agy; 


Utiliser une calculatrice pour vérifier votre réponse en utilisant la touche BENI 


+2: Trouver le rayon d'une sphère ayant pour volume 4851 cm? (prendre 7r = 22) 


Volume de la sphère = 4 7 م‎ 028113 
4851 = 4x 2p wen 
Y à 1029| 3 
M 4851 x3*7 _ 9261 
f Tem d 343 |7 
xr 49 |7 
H 9 
VE 7 


4 = 10.5 cm 
datam da NE EE directement. 


[v] 
Yy Pour s'entrainer 


Trouver la longueur du diamètre d'une sphère de volume 113,04 cm! (77 = 3,14) 


A x=8 B x«9-8 

G 9-292125 D Qx-19-10-54 

4 9-8 B x*+9=8 
xay =2 x=8-9 


+ l'ensemble-solution = (2). x! = -1 


z, l'ensemble-solution = (-1] 


ç (x-2P = 125 D Ex-1P-10=54 
x-2 TE (2x- 19 = 64 
x-2=5 2x-1= 08 
x=7 2x-1=4 
 l'ensemble-solution (7اء‎ 2x=5 
x=$ = l'ensemble-solution = (5 } 
e 
Pour s'entrainer 


Résoudre dans Q, les équations : (x + 1)? = 27 et (x + 1) =-27 


SSR 


% Compléter le tableau suivant : 
Nombrea 8 125 27 


Ya 
æ ` Compléter 
& VIE = 8 VAS =... ç YT +8 ع‎ 


& VB =... (2 ou -2 ou 4 ou -4) 
B VE .V- 595 =... (10 ou O ou 5 ou + 5) 
e MF +V 025 = d où $ ou 2 ou 2) 
D 310007 x 908 = . ( ou 10 ou 2 ou -2) 
E L'aire latéral d'un cube n pour volume 216 cm! = ....... cm? 


G6 ou 6 ou 144 ou 216) 
p == (xî ou x? ou x ou x’) 
G ^7 «Jul «Vous = 
SA Trouver. ia valeur de x dans chacun des cas suivants 
QF =5 B? 
Dx =-8 E x-125 
48: Ü Trouver dans Q, l'ensemble solution de chacune des équations suivantes : 
4 x1+27=0 B 82+7=8 
G (x + 3) = 343 Q '(5x-2V+10=18 


+ 


4 Si la capacité d'un récipient ayant la forme d'un cube est un litre, calculer la 
longueur de son arête. 


B Une sphère a pour volume 33772. 7r unité de volume ? 


Trouver la longueur de son rayon. (volume d'une sphère = $ 7 r) 


L'ensemble des nombres 


irrationnels Q' 


Réfléchis et discute 


Nous savons qu'un nombre rationnel est un nombre qu'on peut 
mettre sous la forme : 

'obaeZ,beZ b#0 
Par exemple: pour résoudre l'équation 4x? = 25 
-3 "n 
ETE les deux nombres $ et - -$- sont des nombres 
rationnels mais il y a beaucoup de nombres qu'on ne peut pas 
mettre sous la forme -?- oùaeZ,beZ,b#0 
Par exemple : pour résoudre l'équation y? = 2, on ne peut 
pas trouver un nombre rationnel dont le carré 
est égal à 2. 


Un nombre rationnel | C'estunnombre qu'on ne peut pas mettre 3 
TT sous la fome £ oba eZ, be Z b#0 
Exemples de nombres irrationnels : 

1) Les racines carrées des nombres positifs, non carrés parfaits. 

Por exemple : V2 , V5 , -V6 , V7 

2) Les racines cubiques des nombres, non cubes parfaits. 

Por exemple : V3, V2, V77, 

3) La valeur approchée 1 

Car on ne peut pas trouver une valeur exacte pour l'un de ces nombres. Pourquoi ? 


_ a 
اللللين‎ 


De tels nombres forment un ensemble appelé, l'ensemble des nombres irrationnels et 


on le note Q* 
0 a 
z 


QnQ o 
V) rénéchis : Le nombre i/i est-il un nombre rationnel ? Pourquoi ? 


Compléter on utilisant l'un des deux symboles Q et Q'.‏ ,€ ييل 


VTC m B Vie Ç oe 
p 07e... E Ve E "ee 
Q YF eu Boxe 


2 Mettre le signe (v) devant la phrase correcte et le signe (X) devant la phrase fausse 
&23x1"eQU ) BI-5leQ (9) GLeQi) 
QTQ ( GEQ ) ) © /7<3 À ) 

G Vio >2 (Cog e» €) 
L Le nombre représentant la longueur d'un carré ayant pour «ire 6 cr? est un 
nombre rationnel (.— ) 


+8 Choisir la bonne réponse parmi les réponses données : 
À Le carré ayant pour longueur de côté ¥3 cm a pour aire …… cm 
14 #3 ou G ou 3 ou 65 


B Le nombre rationnel compris entre 3 el 4 est مسب‎ 
3.5 ou 4r ou 13 vu 20) 


G Le nombre irrationnel compris entre 2 et 1 est …. 
£30u-1 2 ou ou vi) 


Calcul d’une valeur approchée 
d’un nombre irrationnel 


Réfléchis et discute 


Peut-on trouver deux nombres rationnels qui encadrent v 2 ? 


cR 


V2 est comprise entre VT et V4 d'où 1 > V? «2 


+ Trouver une valeur ap- 
prochée d'un nombre 
rationnel 

"b Représenter un nom- 
pre rationnel sur la 


Donc v 2 = 1 + une fraction décimale 


Pour trouver une valeur approchée de v 2 , on examine les 
valeurs des nombres suivants : 


0, droite des nombres. 
(1,42 résoudre des équa- 
196 د‎ t tions dans (Y 
1,4 < y? <1,5 
Donc V2 = 1,4 + une fraction décimale 


D'où 1,41 < V2 < 1,42 


Utiliser une calculatrice pour vérifier votre 
réponse. 


Représentation d'un nombre irrationnel sur une 
droite numérique : 

Comment peut-on déterminer le point qui représente V 2 sur 
une droite numérique ? 


Si on trace un triangle ABC rectangle en B tel م‎ 
que AB = AC = une unité عل‎ longueur 

alors AC? = AB? + BC? = 12 + 1222 

^ AC = V2 unité de longueur. 8 8 


SHMA 


D Tracer une droite numérique. Placer la pointe sèche du compas au point O et avec 
un écartement équivalent à la longueur de AC , tracer un arc qui coupe la droite 
numérique, du côté droit par rapport au o. en un point X. Ce point représente v 2 . 


O On peut utiliser le même écartement pour déterminer le point x^ représentant - VZ 
où x” est situé à gauche du point O. 
€ Réfléchis : Déterminer le point représentant 3 + VZ sur la droite numérique. 


Ò Activité : Tracer un carré OABC d'une unité de longueur de côté. 


La longueur de sa diagonale = V1*1 = V2 unité de longueur 


OB = V2 


O Placer la pointe sèche du compas au point O et tracer un demi-cercle de rayon égal 
à la longueur de OB = v2. 


X , X1 où X est représente V? , X“ représente - V2 , 


O OA n le demi-cercle = 
O Tracer XD // AB quicoupe CB enD. 
OD? = OX? + XD? = (V2 P + )1(2 =3 
:3ك م0 م‎ 


O Placer la pointe sèche du compas au point O et avec un écartement équivalent à la 
longueur de OD , tracer un demi-cercle qui coupe OA en Y et Y” 
+ OY = V3. Par conséquent, le point Y représente »/3 , et le point Y" représente - V3 


O Compléter de la méme manière, pour représenter les nombres V4, V5 , V6 ,... 


et les nombres -V4, 


CO a 


va 
سن‎ Pour s'entraîner 


de Ü Trouver : 


Á deux nombres entiers consécutifs qui encadrent le nombre V5 . 


B. deux nombres entiers consécutifs qui encadrent le nombre v 12 . 


G deux nombres entiers consécutifs qui encadrent le nombre iic 
Q deux nombres entiers consécutifs qui encadrent le nombre 1/-20 . 


> si Démontrer que : 
A V3 est comprise entre 1,7 et 1,8. B. ¥15 est comprise entre 2,4 et 2,5. 
«H Trouver à un centième près une valeur approchée de VTT. 
€ Trouver à un dixième près une valeur approchée de Ÿ2 . 
B^ Tracer une droite numérique. Déterminer ensuite sur cette droite le nombre représentant 3 , 
وهو‎ Tracer une droite numérique. Déterminer ensuite sur cette droite le nombre 
représentant 1 + V2. 


@ Exemple (1) 


& Trouver dans Q’, l'ensemble solution de chacune des équations suivantes : 
B w=5 ç $x=1 2 0001: =-8 


EL | LD) 


L'ensemble-solution de l'équation dans Q*= Ø 


SX Trouver la longueur du côté et la longueur de la diagonale d'un carré d'aire 


Temi. 
Solution 


Si la longueur du côté du carré est x, 
alors son aire = x x x = x? 
x =7 
ax=#v7 cm s x=V7 Pourquoi? 
Pour trouver la longueur de la diagonale, on utilise le 
théorème de Pythagore. 
L* = x + x* où L est la longueur de la diagonale du carré. 


= 14 cm. Pourquoi ? 


A, Trouver : Si l'aire d'un cercle est 3 77 cm2, trouver son périmètre. 


L'aire du cercle = 77 r? 
31 =M © 


ou r=-V3 cm (refusé) 


Le — 


€ Entourer les nombres irrationnels dans ce qui suit : 
V3, 02, 0,05, -JẸ 
2 `Ü Trouver la valeur de x dans chacun des cas suivants puis déterminer si 
xeQouxeQ'. 
A 4x2=9 B 2-6 Ç x3=125 
p x*=10 E (x-12 =4 E (x-2)=1 
@ (Ü Trouver une valeur approchée du nombre /10, puis vérifier le résultat 
en utilisant une calculatrice. 


o w Réfléchir : Si x est un nombre entier, trouver la valeur de x dans chacun 
des cas suivants : 


D x<V7 <x+1 B x«v80 <x+1 Q x<vV125 <x+1 
D x<V5 <x+1 E x<Ÿ30 <x+1 E x<Ÿ100 <x+1 


< Å choisir la bonne réponse parmi les réponses données : 

Le nombre irrationnel compris entre 2 et 3 est .....(V10 ou ¥7 ou 2,5 ou V3) 
Via... (2,99 ou 3,71 ou 3 ou - 3,2) 
Le nombre le plus proche du nombre Ÿ25 est ......... (5 ou 3 ou 2 ou 12,5) 


© © © مه 


Le carré qui a pour aire 10 cm?, a pour longueur de côté ........ cm 
(5 ou-5 où VTO ou - V10) 
Le cube ayant pour volume 64 cm'*, a pour longueur d'aréte........ cm 
(8 ou 4 ou 16 ou 64) 


m 


$ Tracer une droite numérique. Déterminer ensuite sur cette droite le nombre 
représentant V2 , le nombre représentant 1 + ¥2 et le nombre représentant 1 - V2 


@ Tracer un triangle ABC rectangle en B tel que AB = 2 cm et BC = 3 cm. Utiliser la 
figure pour déterminer le point qui représente V13 et le point qui représente -v13 


sur une droite numérique. 


y 


l'Ensemble des 
nombres réels R 


Réfléchis et discute 


A apprendre Nous avons déjà étudié l'ensemble des nombres rationnels Q. 


Ve l'ensemble des Il y a d'autres nombres comme V2, Ÿ2, x... Ces nombres 


nombres réels. 8 8 n 
i forment l'ensemble des nombres irrationnels Q”. La réunion des 

3% Relation entre les b 3 s i B 7 

ensembles N, Z, i, leux ensembles Q et Q constitue un nouvel ensemble appelé 

an l'ensemble des nombres réels. On le note R. 

R=QUQ' 

Nouvelles enpresrions | Observant le diagramme de Venn ci-contre, on trouve qui 
un nombre réel, © 8-0-6: 


© Tout nombre naturel ou 
entier ou rationnel est un 
nombre réel 
NcZcQcR et Q'cR 


e Réfléchir Donner des exemples de nombres rationnels 
et de nombres irrationnels: 
© Tout nombre réel est représenté par un point sur la droite 


numérique. 
0 


Nombres réels négatifs © Nombres réels positifs 


1 - Le nombre 0 est représenté par le point d'origine o. 

2- Les nombres réels positifs sont représentés par tous les 
points situés à droite du point o. 

3 - Les nombre réels négatifs sont représentés par tous les 
points situés à gauche du point o. 


«d Ü Mettre chacun des nombres suivants à la place 
convenable dans le diagramme de Venn ci-contre. 
1,4,9,5 ,06, 4,42 ,V16,0,5 

+ A Déterminer sur une droite numérique le point A qui représente le nombre 
3-8 et le point B qui représente le nombre V9 , puis calculer la longueur de AB. 


6 5 4 3 2 4 o 1 2 3 4 5 6 
/& Vrai ou faux ? Justifier : 
A Tout nombre naturel est un nombre réel positif. 
B. Tout nombre entier est un nombre réel. 


[Notons que EE = -1 car -1 x -1 x -1 = -1 tandis que V-T eR 


car il n'existe pas un nombre réel dont le carré est -1. 


Thème d'étude Existe-t-il des nombres n'appartenant pas à l'ensemble des 
nombres réels ? 


— 
اللللين 


4 Ü Etudier le diagramme précédent, puis mettre le signe (v) devant la phrase 
correcte et le signe (X) devant la phrase fausse : 


8 Tout nombre naturel est un nombre entier. ( ) 
B. 0 € l'ensemble des nombres rationnels ( ) 
( ) 
( ) 


Ç Z=Z+uZ_ 
D. Tout nombre non entier est un nombre rationnel 


2 Ü compléter le tableau en mettant le signe (v) à la place convenable comme 
dans le premier cas : 


Relation d'ordre dans R 


Soient A et B deux points appartenant à => CRT 
une droite L. Si on désigne une direction ——PF” |: 9 
donnée comme l'indique la flèche dans la ` ^ feta [relata dard, 
figure ci-contre, nous pouvons dire que : dans R. 

D le point B suit le point A et donc il se trouve à sa droite. 
O le point A précède le point B et donc il se trouve à sa gauche. 

Cette propriété est valable pour tous les points d'une droite 
numérique. Sachant que tout point de la droite représente un | %plus grand que 
nombre réel, on dit que : plus petit que 
L'ensemble des nombres réels est un ensemble ordonné. < égal ou (égale) 
Propriétés de l'ordre : ordre croissant 
© Soient x et y deux nombres réels représentés sur une droite | ordre décroissant 
numérique par les deux points A et B respectivement, Trois 


cas sont possibles 


@ Soient xun nombre réel représenté sur une droite numérique 
par un point A et O le point d'origine qui représente le 
nombre 0. Trois cas sont possibles. 


Nouvelles expressions 
“relation d'ordre 


_ a 
BELL LE 


Nombres réels négatifs O Nombres réels positifs 
L'ensemble des nombres réels positifs : R 4 = [x : x € R , x > O} 
L'ensemble des nombres réels négatifs : R=> {x : x جع‎ , x < 0j 


RzR- v (0) u R- 


L'ensemble des nombres réels non négatifs = R + v (0) = {x : x > 0, x € R) 
L'ensemble des nombres réels non positifs = R - u (0) = (x : x < 0, x € R} 


Exemples : 


Ranger les nombres suivants dans l'ordre croissant : V27 , - ¥45, V20 , 6, 0, 0-1 


6 
L'ordre croissant est : 


-Yas,-v13, 


@ Ranger dans l'ordre décroissant : V6Z , 8 , - V50 , V70 


@ Six € R, dire si x est positif ou négatif ou ni l'un ni l'autre dans chacun des cas suivants : 
B x20 B x«0 © x»l5l 

9) Démontrer que V3 est comprise entre 1,7 et 1,8. Représenter V3, 1,7 et 1,8 sur 
une droite numérique. 

«4 Trouver la longueur du côté d'un carré ayant pour aire 5 cm. Est-ce que la longueur 
du cóté représente un nombre rationnel ? 

4B; Trouver la longueur de l'arte d'un cube ayant pour volume 1,728 cm3. Est-ce que 
la longueur de l'aréte représente un nombre rationnel ? 

“€; Mettre le signe convenable > ou < ou = 
& 5.2 Q 7.26 


les Intervalles 


Réfléchis et discute 


L'intervalle est un sous-ensemble de l'ensemble 
des nombres réels. 


(1) Intervalles bornés 
Soient a et b deux nombres réels tels que a < b. On définit : 


L'intervalle fermé 
[a,b] 
[a,b]={x:a<x<b, xeR} 
` 
— à 
la , b] c R. Les éléments de cet intervalle sont le nombre a, 
le nombre b et tous les nombres compris entre a et b. 
Pour représenter cet intervalle sur une droite numérique, on 


trace deux petits cercles pleins sur les deux points représentant 
a et b, puis on hachure tous les points entre eux. 


L'intervalle ouvert 
Ja, bi 


la,b[=(x:a<x<b, x€ R) 
o0 O o 


a 
la , b[ c R. Les éléments de 3 intervalle sont tous les 
nombres compris entre a et b. 
Pour représenter cet intervalle sur une droite numérique, on 
trace deux petits cercles vides sur les deux points représentant 
a et b, puis on hachure tous les points entre eux. 


Hal 
O Pour s'entraîner 


Définir chacun des deux intervalles | 3 , 5 | et | 3 , 5 | par une 
propriété caractéristique, puis représenter les deux intervalles 


sur une droite numérique. 


A apprendre 
o Un intervalle homé 
Un intervalle non 
horê 
جا‎ Opérations sur les 
intervalles 


Nouvelles expressions 
L intervalle borné 

% intervalle fermé 

intervalle ouvert‏ جا 

L intervalle semi-ouvert 
دا‎ intervalle non borné 
union 

+ ntersection 

% différence 

% complémentaire 


la,bl={x:a<x<b,xeR} la,bl={xa<x<b,xeR] 


la, bl c R. Les éléments de cet la, b| c R. Les éléments de cet 
intervalle sont le nombre a et tous les | intervalle sont le nombre b et tous les 
nombres compris entre a et b. nombres compris entre a et b. 


(d Pour s'entrainer 


Définir chacun des deux intervalles [3 , 5 [ et ]3,5] par une propriété caractéristique, 
puis représenter les deux intervalles sur une droite numérique. 


Exemples : Représenter sur une droite numérique chacun des interval 
[4,4], 11,4, M4] (1,4) 


[1,4] 1-14 1-1. 4] 1,4} 
—— | ا‎ — 
1 4 4 4 E 4 4 
Intervalle fermé | Intervalle ouvert | intervalle semi-ouvert| Ensemble 


Thème d'étude : L'intervalle est-il un ensemble fini ou infini ? 


QS Pour s'entrainer 


+ 3 Ecrire sous forme d'un intervalle chacun des ensembles suivants, puis 
représente-le sur une droite numérique : 
A X2 (x:2«x«5,xeR) B X= (x:2«x«3,xeR) 
G X= (x:0€«x«4, x eR) D X= (x:3«x«-1,xeR) 


CC — 


$$ ك‎ Mettre le symbole convenable € ou z : 
3 1-1 3] 


H 


—— 
ç 3 E 


—— + —— MÀ. 
9 ب“‎ 1 Q y 
(2) Intervalles non bornés 


On sait que : la droite des nombres réels est illimitée et quel que soit le prolongement, il existe 


des nombre positifs du côté gauche par rapport au nombre zéro et des nombres négatifs du par 

rapport à son côté droit. 

O Le symbole "+ æ" qui se lit < plus l'infini » est plus grand que tout nombre réel 
qu'on peut imaginer mais, + > € R 

O Le symbole '-" qui se lit « moins l'infini > est plus petit que tout nombre réel qu'on 
peut imaginer mais, -» € R 

O Il n'existe pas de points déterminés représentant les deux symboles + œ et - œ sur la 
droite des nombres. Ce sont le prolongement de la droite numérique de ses deux côtés. 


R هه‎ 
0 
Soit a un nombre réel. On définie les intervalles non bornés suivants : 
L'intervalle [a , + œ[ l'intervalle ]-» , a] 
la, *»[2(x:x2a, xeR Iæ,al={x:x<a,xeR} 
5-5 +œ -- +œ 
a a 
Cet intervalle contient le nombre Cet intervalle contient le nombre 
a et tous les nombres réels plus a et tous les nombres réels plus 
grands que a. petits que a. 


& Définir chacun des deux intervalles [3 , + =I et ]- , 3] par une propriété 
caractéristique, puis représente les deux intervalles sur une droite numérique. 


2020 - 2021 


Je, + »] le, al 

ja, +@[=(x:x>a, xeR) مل‎ a[=(x:x<a, xeR) 

-- +œ - œ +œ 
— 9 9 Cid 
Cet intervalle contient tous les Cet intervalle contient tous les 
nombres réels plus grands que a. nombres réels plus petits que a. 


Définir chacun des deux intervalles ]3, + *[ ot ]-9 , 3] par une propriété‏ ك 
caractéristique, puis représenter les deux intervalles sur une droite numérique.‏ 
L'ensemble des nombres réels R peut être présenté sous forme de‏ 
l'intervalle ]-9 , + [‏ 
L'ensemble des nombres réels positifs R. = | O , + ol‏ 
L'ensemble des nombres réels négatifs R. = |= , Ol‏ 
L'ensemble des nombres réels non négatifs = 10 , + ol‏ 
L'ensemble des nombres réels non positifs = 1x, Ol‏ 


Be 


+ (Ü Ecrire chacun des ensembles suivants sous forme d'un Intervalle, puis 
représenter le sur une droite numérique. 
A X= (:x»2, xe R) 
B X= (x:x<3, xe R) 
Ç X= (x:x>-7, xe R) 
D X= {xix VS, xe R) 
E L'ensemble des nombres réels plus grands que | -3 | 


æ (Ñ Choisir lo signe convenable € ou © ou c ou € 
A 3 FA. BU + el 
© 5 Fe, D 10,2... )0,+ 
E 3x100 p.e E (3,11... (2, += 


K 


Opérations sur les intervalles 

Les intervalles sont des sous-ensembles de l'ensemble des nombres réels. Par 
conséquent, nous pouvons effectuer des opérations comme l'union, l'intersection, la 
différence et le complémentaire sur ses intervalles. Nous pouvons également utiliser la 
droite numérique pour déterminer et illustrer les résultats de ses opérations comme le 
montre les exemples suivants : 


© Exemples 


€ Soient X = 2 , 3] et Y = [1 , 5 L. A l'aide de la droite numérique, trouver : 


A xay B XuY 
A لامكا‎ - ]-2 ,310]1,5]- [1.3] 24012345 


3 XuY=[2,.3]u[1,5[=[-2,5[ 
2 Soient M = [2, + »] , J=] - 2 , 3] , A l'aide de la droite numérique, trouver : 


A M-J B May Ç Mul 
D JU(2,3) EM Es 
Quid 
Ô M -J=[2,+œ[-1-2, 30 -|3, م‎ | Fa 
3 MnJ=[2,+œ[0n1-2, 312 12,31 
G MuJ=D,+=e[u]-2, 312 2, + =l 1012345 
D JUu(2,3)=1-2,3[u(2,3)=1-2,31 
E M' ,بماد‎ 21 


]مه + , 3] نا [2- æ,‏ 


Pour s'entraîner 


(SA Mettre le signe (v) devant la phrase correcte et le signe (X) devant la phrase fausse : 
B 12,51-1{2,5)=1-2,51 
3 11,31 u41,0)= 11,01 
© D,51-(6)- 2, 5I 


1,310115, 4 2 [1,3] 
E2,5[uf1,5) 2 [2,5] 
I5, + œ[ - 125, 5] =]5 , + œ[ 


ee 


{x:0<x<3,xeR} 
(x: x>-1, x e R) 


& & Compléter par l'un des deux symboles € ou > 


à 3 12,3 D V9 ............1-3 , + ol 
B Y ............ ,دا‎ Ẹ | 2| ............ 12 , + ml 
Q 2,7 ج‎ 13X105 x R. 


° Ï choisir la bonne réponse : 
¢ [2.71-(2.7) = = (1.6] ou e ou [2,7] ou (0) 
B [0.5] v [3. 8| (3. 5] ou [3,5] ou [0, 8] ou [0, 8D) 
Q [1.5]n 2,3 ((1.3} ou [1,3] ou [1, 3] ou ]1 30) 
9 1.2]-]1,4 (-1,1[ ou £1, 1} ou A. 1] ou [-1,1]) 


4 SoientX=[-1,4],Y=[3,+ [et Z = (3, 4). A l'aide de la droite numérique, 


trouver : 
A XuY B Xay G x-Y x-z 
E Yoz 5 Y-x © x yv 


Opérations sur les 
nombres réels 


A apprendre 
“Les opérations sur 
les nombres réels 
nombre 1 + V2 sur la droite numérique. Puisque ce point 4Propriétés des 


représente la somme des deux nombres 1 et V2, donc la opérations sur les 
nombres réels 


(1) Propriétés de l'addition des nombres réels : 
Nous avons déjà déterminé le point x représentant le 


somme de deux nombres réels est un nombre réel. 


Nouvelles expressions 
loi de composition 


Par conséquent, l'addition est 
une loi de composition interne 


inteme 
dans l'ensemble des nombres 
A % commutativité 
réels R. + associativité 


élément neutre pour‏ جه 


(MM) وزو‎ R et be R. alors (a +b) e R l'addition 
“bopposé 


Par exemple :2+3, 1 +۷2 , -2« v5 ,2 + V3 sont des | + élément neutre pour 


nombres réels. la multiplication. 
inverse 


Comis SiacRet beR,alorsa+b=b+a % distributivité de la 
multiplication par 


rapport à l'addition 
ou à la soustraction 


Par exemple : 2 + y 


SiaeR,beRetceR, 
alors (a+b)+c=a+(b+c)=a+b+c 


Par exemple : (3 + V2 ) + 5 = 3 + (/2 + 5) associativité 
= 3+(5+V2) commutativité 
=3+5+V2  associativité 
=8+vV2 


اللللك 


| 512 © alors a+0=0+a 


c— V5 «02045 2/5, #4 -0=0-(#4)= Aa 


où a+(-a)=(-2)+a=0 


iste (-a) c R 


Par exemple : V3 e R et son opposé (-V3) e R où 
V3 + (3) = (3) + V3 =0. 


un 
(B Pour s'entraîner 


* & Compléter pour obtenir une phrase correcte : 


4/7 +5 = 
B Y" + (MT) uus 
G7+V3 =5+(. + ) 


L'opposé du nombre ¥8 est ....... 
L'opposé du nombre (1 - VZ) est ....... 
V3 + (3) = 
7 + 75-3 ع‎ 
(4 + V7) + (3-V7)= 
Si a € R et b e R et alors a - b signifie l'addition du nombre a et .... 
nombre b. 

J Sia eN, beQetceR, alors (a +b+00)€................ 
+2 Thème d'étude : 


A La soustraction estelle commutative dans R ? Illustrer la réponse avec des 
exemples. 


€- > © © «m © 


B La soustraction est-elle associative dans R? Illustrer la réponse avec des 
exemples. 


(0, mmm 


(2) Propriétés de la multiplication des nombres réels : 
SiacRetbeR alors a xb = R 


La multiplication est une loi de composition interne dans R. 
Cela signifie que le produit de deux nombres réels est un nombre réel. 
Par exemple :5xvV2 =5V2 eR, V3 x 3 -3eR 
2xVs-a3VseR,$xa-$meR 
2/3 x3 -6cR,2v3 x5-10V3 eR 


(— Commutativité ` SiacRetbeR,alors a x b=b x a 
Par exemple : V2 x 3 -3 x V2 =3vV2 


ORE DD sia<R.beRetceR, alors 


(a x b) x c = a x (b x c) = 


bxc 


Par exemple : V2 x (5 x V2)=(V2 x 5) x V2 = (5 x V2) x V2 
=5xV2 xV2 =5x 2-0 


Par exemple : 2/5 x 1 =1 x 2 V5 - 2/5 


1 
il existe un nombre réel — 


oùa x ل‎ + x a = 1 (l'élément neutre pour la multiplication) 


VER 2 


Par exemple: l'inverse du nombre شك‎ est 
où 1 
Donc i = a X l'inverse du nombre b . 


Thème d'étude : La division est-elle commutative dans R ? La division est-elle 
associative dans R ? 


Cavan 


soit un nombre entier. "agita 


E 
JE قد‎ aE 


Notons que le 1, l'élément neutre pour la multiplication, peut s'écrire sous la forme Y. ou > w — w... 


Pour s'entrainer 


Ü compléter pour obtenir une phrase correcte : 
OVT VF PRA 

Ë ع‎ VF = V5 x 

GV7 x V7 = 

D2V5 x 3V5 

E l'élément neutre pour la rati doalor dar Rest... 


E. L'inverse du nombre -3- est 
+ & Ecrire chacun des nombres suivants, de sorte que son dénominateur soit un nombre entier : 
8 
Vr 
25 
= 
v 2v10 


Soient a, b et c trois nombres réels. On a : 


ax(b+c)=(axb)+(axc)=ab+ac 


(a+b)xc=(axc)+(bxc)=ac+be 


E —u 


Exemples 


`Ü Mettre sous la forme la plus simple. 
b 2V5 ees) B (7-5) v2) 
€ l-35) 


d 2V5(3+V5) =2V5 x 3+2V5 x VS. 
=2x3xV5 +2 x 5 =6V5 +10 
B (2 + 5) (3 + v2) = V7 (3+vV2)+5(3+ V2) 
=V2 x3+V2 xV2 +5x3+5xV2 
=3V2 +2+15+5V2 
=3V2 +17 +5V2 =8V2 +17 
G (2 - 33] = Qp + 2x2x-3V5 + (3V5f 
=4.12V5 «9x5 
= 49 - 12V5_ 
+2 Estimer la valeur de (3 + V5) x (1 + V8), puis vérifier le résultat à l'aide 
d'une calculatrice. 


a) 5 a pour valeur estimée 2. (3 + V5 ) a pour valeur estimée 3 + 2 = 5 
V8 a pour valeur estimée 3 .. (1 + 8 ) a pour valeur estimée 1 + 3 = 4 
2.8 V5) (1 + V8) a pour valeur estimée 5 x 4 = 0 


b) En utilisant une calculatrice pour calculer (3 + V5) x (1 + V8), 


on trouve que le résultat est 20,0459 d'où l'estimation est acceptable. 


sf 


إلللك 


¢ Ñ choisir 1a bonne réponse : 
4 295 كلق‎ ess (5VE SIT où 6VT was) 
p.v. (f تسوه‎ ous 5) 
© 5١70/7 a2. (15001572 out+8V2 oùt+6V2 ) 
Q23 x VT « (60u-2V3 où2V3 ou8) 


| — 


BT. سند‎ SY 
Easy = (100020 ou4 V5 ou 40) 


Q Mottre sous la formo la plus simple : 


& 07/2 6 vi) B 07/7 0/7 + 
ç Yes.) D Vev? -n 
& Ecrire chacun des nombres suivants, de sorte que son dénominateur soit un 
nombre entier : 
Jo 8 
ys ° ys 
B, V7 +3 
ç 2vV3 9 72 
74 Mettre sous la forme la plus simple : 
B 2V3+5+VT-6 B 2/7 -3V2 eT s 7. 
ç v3*203-0 D V56@-V5)-24+V5) 
15 Siaz 3 +2et bz VT - 2, trouver la valeur de : 
Aa+b B a-b © ab 
40 SIX = VIS + 2etY = 4 - Ÿ25, estimer la valeur de : 
AXY B xxY ç x+y 


Vérifier le résultat à l'aide d'une calculatrice. 


es Opérations sur les 
racines carrées 


Réfléchis et discute 


Soient a et b deux nombres réels non négatifs. On a 


== A apprendre 
Va x VD = ver 35 Effectuer des 
Fee opérations sur les 
racines carrées. 
V2 x VIO = y2x10 = V20 3 Multiplier deux 
ی کر‎ 2 nombres conjugués 
V15 x V5 = V15%5 = V75 


Vaxb ولك‎ x Vb. Nouvelles expressions 


3 racine carrée 
mple : V20 = V4x5 = V4 X V5 =2V5 
pres 2 deux nombres 
V75 = V25x32 25لا‎ X V3 3 conjugués, 


SSE 
(sem 


à E 
€ Mettre sous la forme la plus simple /32 — V72 +64 2 


[T 
32 - V72 + 6 V 2 = V16x2 — V36x2 + 6x 
v 
= IE x VT VE x V7 + x Û x Z 
2ل‎ ^ yr 


= 42 - 62 «3/2 22 
sQ, Six=2V5 -1 et ¥ =2 + /5, trouver la valeur de x? + y? 
ete 
تير‎ = (2V5 -1P=(2V5)2 - 4V5 +1 
=4 x 5-4V5 +1=21-4V5 
y= (2+75 =4+4V5 + 5 = 9+4V5 
x+y? = 21- 4/5 +9 + AV5 = 30 


p 
a Pour s'entraîner 


`V Mettre chacun des nombres suivants sous la forme a Vb où a et b sont deux 
nombres entiers et b est la plus petite valeur possible : 


A 28 B v75 ç v5 
D viooo € 27 E Vie 
& Mettre sous la forme la plus simple : 
& 20/18 x 2 & V5 x 0/1 ¢ 3/7 x 2/25 
D v50 + E v20 - Vas E V27 «518 -V300 


© Ü Trouver a valeur de x + y etx x y dans chacun des cas suivants : 
A x=3+ V5 ,y=1-V5 B x=V3 -V2.y=V3 +2 
G x=5-3V2 , y=5-3V2 


200000 mi — 


Deux nombres conjugués 


Soïent a et b deux nombres 
rationnels positifs. Chacun des deux nombres 


de l'autre. 


est le conjugué 


le double du premier terme 


Leur produit = (Va + Vb ) x (Va -Vb ) = (Va FP - (Vb )2 


= le carré du premier terme - le carré du second terme 


Le produit de deux nombres conjugués est toujours un nombre rationnel. 


Si le dénominateur d'une fraction est sous la forme (Va + Vb), nous pouvons les 
mettre sous une forme plus simple en multipliant le numérateur et le dénominateur par 
le conjugué du dénominateur. 


OT Pour s'entraîner 


Compléter‏ ك 
A V5 + V2 a pour conjugué (‏ 
B 5-V3 à pour conjugué €‏ 
Ç 2V3 «V? a pour conjugué(‏ 


© Exemples 


0 
$ s RUFUS 


2+V3 < 
(QA écrire x et y de sorte que leurs dénominateurs solent des nombres entiers, puis 


calculer x + y. 


UE 8 5 + 5 
V5-V3 V5 3لا-‎ Vs +v3 

V3) _ BUS € 3)‏ + كلاق 
(s Y-(3 Y 5-3‏ 


=4V5+4V3 


SSE | 


x+y=4V5 +4 T 47-AVT =4V5 +7 


98 4 = 
z Sxia 74 R y ST, 
SG démonter que x et y sont deux nombres conjugués, puis trouver la valeur 


de chacune des deux expressions : 
x2-2xy+y? , (x-y)? . Que peut-on remarquer ? 


4 FT +93 V7 + 

— —- 5 MUT t) EN ET وو‎ 

= VT 243. . xet y sont deux nombres conjugués 

x2-2xy+y2 = (7 +V3V2-2(V7 +V3)(V7 -V3)+(V7 -V3 2 
= (7 + 2۷21 + 3) - 2) - 3) + (7 - 20/27 + 3) 
= 10 + 221 - 8 + 10 - 202 
= 12 

(x - yy = [(V7 +vV3)-(V7 - 3 F 

= 7 + VT -V7 + V5p=(V5p 

=4 x 3 = 12 


Notons د مد ع‎ RT 


(B Pour s'entraîner 


Dans l'exercice précédent, calculer : 
4 @+y) B (x-y) 
€ (x*y)x-y) D -y 


Que peut-on remarquer ? 


o | l 


û Ñ choisir la bonne réponse: 


& Vso - i8 - 2 = (30 ou VZ ou 2 ou 2V7) 
W7 -V5)W7 45) = (2 ou 12 ou 20/7 ou -2V5) 
/7 -/5)W7 + V5) 7/7 ۷5) 

G (V8 +V2P =... (10 ou 10 ou 18 ou V18) 
inverse du nombre — est ....... (X où 6V3 où 2V3 ou-2V3) 
L'inverse du nombre X كلا‎ où 6V3 ou2 3 ou - 2/3 


Ë Le nombre suivant dans la suite V3 , V12, 27, V48 est... (V50 ou V75 ou V60 ouv/90) 


+ NÜ compléter pour obtenir une phrase correcte : 
À x=3 + V2 a pour conjugué ... et leur produit est 
B. l'inverse du nombre (V3 + V2 ) dans la forme la plus simple est ........ 


$ € Rénéchis Si x? = 5, alors (x + V5 } = .......... ou. 


D Œ Rénéchis si سل‎ = V5- 2, alors la valeur de x sous la forme la plus 


simple est ... 
B 3/2 «V8 -V18 


1 a 
Mettre sous la forme la plus simple : 2 V5 +6 3 -V12 -5y 


[i 


4 
Six = = كب‎ trouver la valeur de x? y? 
VES 


Sia = , trouver la valeur de a? - b? sous la forme 
la plus simple. 


Six = VS + VZ et y = V5 - V2, 


€ <<< 


8 La À 
trouver, sous la forme la plus simple, la valeur de ——— 
me Toini 
Y Six= V7 + VS ety=—+, 
Ty 
trouver, sous la forme la plus simple, la valeur de —— 


2020 - 2021 


les Opérations sur les 
racines cubiques 


A apprendre 
s Opérations sur les 
racines cubiques. 


Nouvelles expressions 
‘racine cubique 


Y È طن‎ #0 


(E) Rénéchis : ç on multiplie le numérateur et le 


dénominateur de la fraction précédente par 
Ya , trouver le résultat sous la forme la plus 
simple. 


— 


DELI LL ES 


"1 © Exemples : 


Mettre sous la forme la plus simple : 
بي‎ 4 BT +5 Vie B Ux -6 Jui 


& sr «ais Vie = 1/272 + 84 


Y VAE 
B Va -6 134 = 


W Mettre chacun des nombres suivants sous la forme a Ÿ b où a et b sont deux 
nombres entiers et b est la plus petite valeur possible : 


A vs B. V-1000 ç vns 
D Ÿ-2160 E ¥ 1715 E Ves 
يق‎ (Å Trouver le résultat sous la forme la plus simpl 
& 17125 - Va 
Ya. TE 
Q 77 *75 
@ Sia=V5 +1etb=V5 - 1, trouver la valeur de : 


A (a-b) B (a+b} 
& Démontrer que 


& Vus «Vie - 2154-0 
B %54 x 316 + a x 6) =1 


2020 - 2021 


les Applications sur les 


nombres réels 


A apprendre 
re > eue, 
applications sur les Î aire d'un cercle = xr? unité d'aire 
racine carrées et 


cubiques. 


Où r est le rayon du cercle et x est (la valeur approchée). 


موس @ 


uvellez expressions 
4 cercle 


s parallélépipéde 
rectangle @ Ü Trouver le périmètre d'un cercle ayant pour aire 
“se PER 38,5 cm? (prendre x = 22) 
+ cylindre droi 
sphère Solution. 


L'aire d'un cercle = a 2 
a م2‎ 
385- 2 L 
EX 
4 


385x7 _ 49 
zm د‎ 
= 3,5 cm 


ne 
2 


v 
érimètre d' =2xr=2x22x3,5 = 2. 
le périmètre d'un cercle = 2 x r = 2 x 2 x 3,5 = 22 cm 
@ Dans la figure ci-dessous, M est un cercle inscrit dans un carré 
ABCD. Si l'aire de la partie coloriée en jaune est 10 5- cm? 
trouver le périmètre de cette partie (prendre x 
Soit la longueur du rayon du cercle = r 


=. La longueur du côté du carré = 2r 


| JM Lits 


| L'aire de la partie coloriée en jaune = l'aire du rectangle AEFD - l'aire du demi-disque 


103 = r x 2r- x 2چ‎ 
15 3 
T +° 


s = 25 
Le périmètre de la partie coloriée en jaune = (AE + AD + DF) + + périmètre du demi-cercle 


=(5+10+5)+4x2x2x5=35-8-cm 
لمل‎ Pour s'entrainer 


W^ Soit un cercle d'aire 64 x cm?. Trouver la longueur de son rayon, puis calculer son 


périmètre à une unité près (Prendre x = 3,14). 
4^ Dans la figure ci-contre: AB est un diamètre dans le 
demi-cercle. Si l'aire de cette région est 12,32cm°. Trouver 8 


le périmètre de la figure. M 
@ La figure ci-contre représente deux cercles concentriques de 

centre M et de rayons 3 cm et 5 cm. Trouver l'aire et le périmètre 

de la partie coloriée en fonction de x. 


Parallélépipède rectangle 


C'est un solide dont les six faces sont des rectangles et les faces 
opposées sont superposables. 

Si les longueurs des dimensions d'un parallélépipède 

rectangle sont x, y et z, alors : 


aire totale = aire latérale + 2 x aire de la base 
L'aire totale = 2( xy + yz + xz) 

Volume du parallélépipède rectangle = aire de la base x hauteur 
Volume du parallélépipéde rectangle = x * y x z 


ILI LI 


Cas particulier : cube 
C'est un parallélépipède reclangle donl loutes les arêles sont de méme longueur. 
Si la longueur de son aréte = L unité de longueur, alors 


L'aire totale = 6 L? unité d'aire Volume du cube = L unité de volume 
L 
Exemples 
e 


Ï Trouver _ l'aire totale d'un cube de volume 125 cm? 


Volume d'un cube = L? .125=L3 L= 
L'aire totale du cube = 6L? = 6 x (5)? = 150 cm? 


Pour s'entraîner‏ لملا 


Soit un parallélépipède rectangle dont la base a la forme d'un carré. Si son volume 
est 720 cm! et sa hauteur est 5 cm, calculer son aire totale. 
2 Lequel a le plus grand volume : un cube d'aire totale 294 cm? ou un parallélépipède 
_ rectangle de dimensions 7 V2, 5 V2 et 5 cm? 
48^ On dispose d'une pièce rectangulaire de papier 
cartonné de dimensions 25 cm et 15 cm. Dans chacun 
de ses 4 coins, on coupe un petit carré de côté 4 cm 
de longueur puis on plie les parties saillantes pour 
former un récipient sous forme d'un parallélépipède 
rectangle. Calculer son volume et son aire latérale. 


O Si M, M' sont les centres des deux bases, alors M M” est la hauteur 


Cylindre droit : " 
C'est un solide dans lequel les deux bases sont des surfaces de cercles 
superposables et parallèles. La surface latérale d'un cylindre est courbée. 
Elle est appelée, la surface du cylindre. 
8 


du cylindre. 


— 


(lj Pour réfléchir Soient A un point du cercle M, B un point du cercle W° 
etas // MW 
O Sion coupe la surface du cylindre suivant AB el on déplie = a; A 
cette surface, On obtient le rectangle A B B A’. 


Dans ce cas, AB = la hauteur du cylindre et A A” = le périmètre 


de la base du cylindre. 5 s 


Aire du rectangle A B B^ A^ 

Aire latérale du cylindre = périmètre de la base x hauteur = 2x r h unité d'aire 

Aire totale du cylindre = Aire latérale du cylindre + Somme des aires des deux bases 
-22zrh«2ar (unité d'aire) 

Volume du cylindre = aire de la base x hauteur = ع‎ r? h (unité de volume) 


© Example 


Une pièce de papier cartonne a la forme d'un rectangle ABCD tel que AB 
BC = 44 cm. On la plie, pour former un cylindre droit, de telle sorte que AB et DC 
soient confondus. Calculer le volume du cylindre ainsi obtenu. (prendre x = 2 ) 


Périmètre de la base du cylindre = 44 cm. 
2zr-44 

2x2 r=44 

7 cm 


ire latérale du cylindre 


0 cm et 


Volume d'un cylindre — =z? h 


= 2 x (72 x 10 1 
= 1540 cm? 
O”: Pour s'entraîner 


> Soit un cylindre droit de longueur de rayon 14 cm et de hauteur 20 cm. Calculer 
son volume et son aire totale . 


NT 


SEL LL 


@ Un cylindre droit a pour volume 7536 cm! et pour hauteur 24 cm. Calculer son 
aire totale. (prendre x = 3,14) 

@ Lequel a le plus grand volume : un cylindre droit de rayon de base 7 cm et de 
hauteur 10 cm ou un cube de longueur d'aréte 11 cm? 


Sphére 


C'est un solide de surface courbée. Tous les points de cette surface 
sont situés à une distance fixe "r" d'un point donné à l'intérieur 
de la sphère ( le centre de la sphère ). 

Si un plan coupe la sphère passant par son centre, le secteur 
obtenu est un cercle dont le centre est le centre de la sphère et 
le rayon est le rayon de la sphère ب"‎ 
Volume de la sphère = H xe unité de volume 
Aire de la surface = 4 تع‎ unité d'aire 


Gu 


Le volume d'une sphère est 562,5 /7 cm? . Calculer l'aire de sa surface. 


Volume de la sphère = $ x P 
562,5, = xar 
مر‎ = 562,5 x 3 = 421,875 


r = Y42175 = 7,5 cm 


L'aire de la surface de la sphère = 4 7 3 — 4 x g تزكرت‎ _ 225 s uw? 
ra UM 


Ï Pour s'entraïner 


Trouver le volume de la sphère dont la longueur du rayon est 4.2 cm (prendre 77 = 


EM an — 


@ (Ü Choisirla bonne réponse 
A L'aire latérale d'un cylindre droit de diamètre de base L et de hauteur h est 
(z Lh ou z Lh ou 2 z Lh ou z Lh?) 


B. Le volume d'une sphère de 6 cm de diamètre = ..... cm? 
(288 ou 12 z ou 36 7 ou 288 7) 
Ç Si le volume d'un cube est 2 V2 cm?, alors la longueur de son arête = .... cm. 


(VZ ou 2 ou 8 ou 1.5) 
D La longueur du rayon d'un cylindre droit de volume 40 x cm! et de hauteur 


10 cm est égal à ..... cm (5 ou 3 ou 2 ou 1) 


E Un parallélépipède rectangle ayant pour dimensions V7, V3 , V6 a pour 
volume ...... cm? (6 ou 36 ou 6 V6 ou 18 V2). 


compléter pour obtenir une phrase correcte :‏ $ بق 


& Une sphère de volume + cm? a pour rayon …… cm. 

B. Un cylindre droit a pour longueur de rayon de base r et pour hauteur h. 
Son aire latérale = ....... cm? et son volume = ....... cm". 

Ç Un cube a pour longueur d'aréte 4 cm. Son aire totale = ....... cm? 


D. l'aire totale d'un parallélépipède rectangle = 


@ On a placé une sphère de volume 36 7 cm? dans un cube de sorte que sa surface 
soit tangente aux six faces du cube. Calculer : 
A la longueur du rayon de la sphère. B le volume du cube. 

4 Une sphère métallique de longueur de rayon 6 cm a été fondue et transformée en 
un cylindre droit de rayon de base 3 cm. Calculer la hauteur du cylindre. 

$ Si la hauteur d'un cylindre droit est égale à la longueur du rayon de sa base, trouver 
la hauteur du cylindre sachant que son volume est égal à 72 z cm’. 

489 Une sphère creuse a pour rayon intérieur 2,1 cm et pour rayon extérieur 3,5 cm. 
Trouver sa masse à un gramme près sachant que le centimètre cube de sa matière 
a pour masse 20 g. (prendre z 22) 


Résolution d'équations et d'inéquations 
du premier degré à une inconnue dans R 


Réfléchis et discute 


(1) Résolution des équations du premier degré à une 


A apprendre 
S Résolution d'une Inconnue dans R 
équation du premier l'équation 3 x — 2 = 4 est appelée équation du 
degré á une premier degré à une inconnue car la puissance de la variable 
` connus dans R ('inconnue) est égale à 1. Pour résoudre cette équation dans R 
5 (sss A e en ajoutant 2 aux deux membres de l'équation 
E ogi 58 (en multipliant par l'inverse du coefficient 
inconnue á on 
4 x3«= x6 
Nouvelles enpresslons x=2 
équation L'ensemble-solution est { 2} 


= degré de l'équation La solution peut être représentée sur la droite numérique 
S ndquation comme dans la figure ci-contre. 


+> + >>> r 
> degré de l'inéquation 1012345 


< résoudre l'équation 
S résoudre l'inéquation e pes 


imble-solution de l'équation 


L'ensemble-solution = (, 3 } 


4 0 1 


La solution peut être représentée sur la droite numérique 
comme dans la figure ci-dessus. 


ALL LES 


2 & Trouver dans R, l'ensemble-solution de l'équation x + v2= 1, puis 
représenter la solution sur une droite numérique. 
x+y? =1 „x=1-V2 eR 0 123 
La solution peut être représentée sur la droite numérique comme dans la figure ci-dessus 


QS Pour s'entrainer 


< (Å Trouver dans R, l'ensemble-solution de chacune des inéquatlons 
suivantes, puis représenter la solution sur une droite numérique 

4 5x+6=1 B 2x+4=3 ¢ 2x-3=4 

D x+5=0 E V2 x-1=1 E x-1= 5 


(2) Résolution des inéquations du premier degré à une inconnue dans R et 
représentation de la solution sur une droite numérique. 
On utilise les propriétés suivantes pour résoudre l'inéquation dans R 


Soient a , b et c trois nombres réels tels que a < b. On a : 
© a+c<b+c. Propriété de l'addition. 


@ Sic>0,a x c<b x c. Propriété de multiplication par un nombre réel positif 


Exemples 


@ (Å Trouver dans R, l'ensemble-solution de l'inéquation 2 x - 1 > 5, puis 
représenter la solution graphiquement. 


En additionnant 1 aux deux membres de l'inéquation, on obtient 2 x > 6 
En multipliant les deux membres de l'inéquation par ($> 0) on obtient x > 3 
~. L'ensemble-solution dans R est [3 , + »[ 
La demi-droite verte représente la solution 
sur la droite numérique. 


y 


— 


Dh | 


2 ° Trouver dans R, l'ensemble solution de l'inéquation 5 - 3 x > 11, puis 
représenter la solution graphiquement. 


En additionnant ( -5 ) aux deux membres de l'inéquation, on obtient -3 x > 6 
En multipliant les deux membres de l'inéquation par (- 4 ) on obtient : 
x<-2 < 
L'ensemble solution dans Rest ]- = , -2[ 
La demi-droite verte représente la solution sur la droite numérique. 
يق‎ (Š, Trouver dans R, l'ensemble-solution de la double inéquation 
-3 < 2 x - 1 < 5, puis représenter la solution graphiquement. 


4 3 2 4 0 f 


En additionnant (1) aux trois membres de la double inéquation -3 + 1 < 2x -1 + 1< 5+ 1 
on obtient,-2 < 2 x < 6, En multipliant les trois membres de l'inéquation par (  » 0). -A<x<3 

N ` —— 
+ L'ensemble-solution dans R est [-1, 3[ 2 4 0 3 


La demi-droite verte représente la solution sur la droite numérique. 


Dans l'exemple 4, quelle est la solution de la double inéquation dans N ? 
quelle est la solution de la double inéquation dans Z ? 


A Compléter pour obtenir une phrase correcte où X€ R. 
A Si5x< 15, alors x... 
B 
L 
p 
E 


Six-3 >4, alors x … 
Si-2 x <3, alors x .... 
Si 1-x > 4, alors x ... 
Si V2 x «4, alors x 


aa 


@ N Trouver sous forme d'intervalles dans R l'ensemblc-solution de chacune 
des inéquations suivantes, puis représenter l'ensemble-solution sur une droite 


numérique : 
A 3x-1<5 B 2x+5>3 
G 2x+3<1 D 5-x>3 

E 1-5x<6 E +x+1<2 


@ (ÀN Trouver sous forme d'intervalles dans R, l'ensemble-solution de chacune des 
inéquations suivantes, puis représenter l'ensemble-solution sur une droite numérique. 


& -1<2x+1<5 B -5«2x-3«1 
Ç -3<4x-7<5 D 4<3x+4<7 
E 1<5-x<3 E 1<3-2x<5 


(Ü Trouver sous forme d'intervalles dans R, l'ensemble-solution de chacune des‏ ره 
inéquations suivantes, puis représenter l'ensemble-solution sur une droite numérique :‏ 
-3<-x<3 B |-31<2x-1<5‏ 4 
ç$ V8 <x+1< yT D 5«3-x«3‏ 


Ü Compléter pour obtenir une phrase correcte :‏ ري 


id‏ 78+ وديم 

B. Une boîte cubique a pour capacité 8 litres. La longueur de son aréte intérieure 
est de ........... cm. 

Ç L'ensemble-solution de l'équation x? +9 = 0 dans R est 

D )/3+ VIP «3 VIP = 

E L'aire d'un rectangle ayant pour dimensions (V 5 + 1) cm et (5 - 1) cmest de … c 

ps Vae = VL 

G [-1,51-1-1, 5= 

H. l'ensemble-solution dans R de l'équation v 2 x-1=3 est...... 

+, Le volume d'une sphère ayant pour longueur de diamètre 6 L unité de longueur 


= ... unité de volume. 


q 4735] = V 


bi 


EL LL E E 


Å Trouver sous forme d'intervalles dans R. l'ensemble-solution de chacune‏ يق 
des doubles inéquations suivantes, puis représenter l'ensemble-solution sur une‏ 
droite numérique :‏ 


& 5x-3<2x+9 B 3-4x <x-2 
G x<2x-1<x+3 D x-1<3x-1 < x«1 
E 4x< 5x+2<4x+3 E 5x+7>6x>5x 


O six= LEE, démontrer que x + = 22. 
6 -v5 


5 1 y 
@ (À mettre sous la forme la plus simple: ¥37 +44 - V3 


8^ Un cylindre droit a pour volume 72 ZI cm? et pour hauteur 8 cm. Calculer son aire 
totale. 


© Ü Trouver à l'aide d'une droite numérique 13, 61 n 14, 71 


Y six = SEIS ety 2/5 =3V2 trouver la valeur de : 
V5 v2 


vy B xy 
puis démontrer que x? + y? = 38x y 
@ six = ¥5 +2ety= V5 - 2, trouver la valeur de (x + y}? + (x — y? 
= 2 
ix = 5 - 2———— 2 2 
DW Six=V5 - 3 ety TOT trouver la valeur de (x? + 2xy + y?) 


dP SiA- 3 +V2 etB=V3 -V2, 
trouver la valeur de (A? — AB + B?) 
0/2 


Jx DVE SVT ays 
Osr ay ATT 


démontrer que = Si =38. 


Trouver la valeur de : 
27 ev 21e00125 

e Faire exécuter le 
programme Excel, puis 
introduire les nombres 
indiqués dans les cellules A1, D1 et B1 

e Pour trouver la racine cubique du nombre inscrit dans la cellule A1, écrire 
dans la cellule F2 la formule A1^(1/3), puis appuyer sur la touche ENTER, La 
résultat 3 va apparaitre. 

© Pour trouver la racine carrée du nombre inscrit dans la cellule B1, écrire dans 
la cellule H2 la formule B1^(1/2) puis appuyer sur la touche ENTER. Le résultat 
3,5 va apparaitre. 

e Pour trouver la racine cubique du nombre inscrit dans la cellule D1, écrire 
dans la cellule J2 la formule D1^(1/3), puis appuyer sur la touche ENTER. Le 
résultat 0,5 va apparaitre 


© Ecrire dans la cellule L2 la formule  F2«H2«J2. Le résultat 1 va apparaitre. 


Le portfolio 


O ew Tracer un hexagone régulier de longueur de côté 4 cm. 


+ 
. 


* 
* 


Mesurer chacun de ses angles. 


Tracer les diagonales AD , BE et CF. 
Sans mesurer, déduire la longueur de chacun de 


ces segments, E 
Tracer un cercle passant par ses sommets. 


Trouver son aire. 


sa 


rJ 


Si compléter pour obtenir une phrase correcte :‏ يق 


4 1-3,21nR- 
B. l'inverse du nombre - TE est ......... 
Ç Compléter de la méme manière : / 5 , V20 , V45, V80, م‎ 
D Six=V3 +7ety=V3 -7, alors la valeur de (x + y } = 
E Si le périmètre d'un cercle est égal à 20 x cm, alors son aire .......... cm? 
æ Å Choisir la bonne réponse : 
À Si le volume d'un cube est égal à 64 cm?, alors son aire latérale = … cm? 
(4 ou 8 ou 64 ou 96) 

B 72 - 73 = (3 ou V3 ou 20/3 ou 3/3) 
Ç _ l'inverse du nombre Ké est... (JZ ou LS ou 2 VE ou 2 V6) 

y 
D V5 + V2 = (52 ou Ÿ2 ou 202 ou 4%27) 
E [3,41 - (3, 5) = (1-3, 4[ ou 1-3, 4] ou 1-3, S[ ou رقنا‎ 40) 


Mettre sous la forme la plus simple : 2 18 + v50 «dv 162 


te 


On fait fondre un parallélépipède rectangle métallique de dimensions 77 cm, 24 
cm et 21 cm. Avec le métal obtenu, on forme une sphère. Trouver le rayon de la 
sphère. (prendre x = ER ) 


4 4 
= etb- —— , trouver la valeur de 
V7 V3 V7 +3 


A l'aide d'une droite numérique trouver, sous forme d'intervalle, la valeur de] -1 , 3 | U 10,51 


Sia sb 


latérale (prendre x = 2 ). 


Si x = ¥10 + 2 ety=Ÿ26 - 1, donner une estimation du produit x x y , puis utiliser une 


@ Un cylindre droit a pour volume 923 cm? et pour hauteur 6 cm. Calculer son aire 
calculatrice pour calculer la différence entre le résultat estimé et la valeur calculée. 


Trouver dans R l'ensemble-solution , puis représenter la solution graphiquement : 
4 1<2x «359 B x+2V3=3 


% La relation du 
premier degré entre 
deux variables, 

La représentation 
graphique d'une 
relation du premier 
degré entre deux 
variables. 


Expressions 
de base : 
“variable 


relation 


% équation du premier 
degré 


la Relation entre 
variables 


Un homme possède des billets de EX 


banque de 50 Livres chacun et d'autres 


de 20 Livres chacun. Il achète un appareil PSM ^ 
électrique à 390 Livres. 
Réfléchis: Combien de billets de 


chaque sorte doit-il payer au vendeur ? 
Soit x : le nombre de billets de 50 Livres. Donc, la valeur de 
ces billets est 50 x Livres. 
Soit y : le nombre de billets de 20 Livres. Donc, la valeur de 
ces billets est 20 y Livres. 
On cherche à déterminer x ety qui rendent 
50 x + 20 y = 390 

Cette relation est appelée équation du premier degré 
entre deux variables. Nous pouvons diviser les deux membres 
de l'équation par 10. Dans ce cas, on obtient une équation 
équivalente. C'est : 


5x + 2y = 39 
39 - 5x 
qa == 
x et y sont deux nombres naturels et que x dans 


ce cas est un nombre impair. 
Nous pouvons former le tableau suivant pour voir les différentes 


possibilités : 
Donner au vendeur un billet de 50 X | Y y 
TE] 


Livres et 17 billets de 20 Livres ; 

ou 3billets de 50 Livres et 12 billets 

de 20 Livres ; ou 5 billets de 50 E 
Livres et 7 billets de 20 Livres ; 


mno 
ou 7 billets de 50 Livres et 2 billets 7 2 — 0.2 ` 
de 20 Livres ; (9 négatif impossible 


— 


BEL LL LL 


3 
لمق‎ Pour s'entraîner 


<Ü Une personne a des billets de 5 Livres et des billets de 20 Livres. Elle fait des 
achats d'un centre commercial à 75 Livres. Quelles sontles différentes possibilités 
du payement ? 


@ Le périmètre d'un triangle isocèle est 19 cm. Quelles sont les différentes 
possibilités des longueurs de ses côtés sachant que ces longueurs sont en 
centimètres entiers ? 


la somme des longueurs de deux côtés d'un triangle est plus 
grande que la longueur du troisième côté. 


( ) est appelée une relation linéaire entre les 


deux variables x et y, Nous pouvons trouver l'ensemble des couples (x , y) vérifiant 


cette relation. 

Par exemple : 

Dans la relation 2x — y 1 
Sixsts y=1 — (1,1) vérifie la relation 
Six=0,: y=4 (0,1) vérifie la relation 
Six=3,: y=5 (3,5) vérifie la relation 
Six=4,..y=-3 (1,3) vérifie la relation 


Nous pouvons constater qu'il y a une infinité de couples 
vérifiant cette relation 


& Nous pouvons représenter la relation 2 x - y = 1 
graphiquement en utilisant certains des couples 
qu'on vient de calculer. 


& Tout point de la droite rouge représente un couple 
qui vérifie la relation 2 x — y = 1 


——MENL 


(a Pour s'entraîner 


Trouve quatre couples vérifiant chacune des relations suivantes, puis représente 
chaque relation graphiquement : 


5 x+y=3 8 x-2y-5 Gy=2 9 x=1 


D si (-3, 2) vérifie la relation 3 x + b y = 1, trouve la valeur de b. 
® si (k, 2k) vérifie la relation x + y = 15, trouve la valeur de k. 


La relation 


deux variables x et y. Elle est représentée graphiquement par une droite. 


La relation est représentée La relation est rep 


graphiquement par une droite parallèle à | par une droite parali 
l'axe des x. 


raphiquement 


Par exemple : 2y = 3 Par exemple : x = -2 

D'où y= 3 est représentée par 
la droite de couleur 

est représentée par ° 

la droite de couleur rouge qui passe par 


rouge qui passe par 
le point (0 , 2) et qui 
est parallèle à l'axe 


le point (2 , 0) et qui |x 
est parallèle à l'axe 
des y. 


Cas particulier : 
La relation x = 0 est représentée par l'axe 
des x. des y. 


uM 
(d Pour s'entraîner 


WW Représente graphiquement chacune des relations suivantes : 
A 2x=5 B y+1=0 


— 


120 Trouve la relation représentée par la droite tracée en rouge dans chacune des 
figures suivantes : 


Exemple : 


Représente graphiquement la relation : x + 2y = 3 


Nous pouvons choisir un ensemble de couples qui vérifient la relation. 
Par exemple: Siy=2 ..x=-1 = (1.2) vérifie la relation 
Siy=0 (3.0) vérifie la relation 
Siys-1 (5.-1) vérifie la relation Etc. 
Nous pouvons écrire le résultat dans le tableau suivant : 


x 

y 
Cette relation est représentée graphiquement par la 
droite dessinée en rouge. 


IT 
Lie 


Discute avec ton professeur : 
Que remarques-tu concernant la variation de la 
valeur de y selon l'augmentation de la valeur de x ? 

@ Dans quel cas, la droite représentant la relation a x + b y =c passe-telle par le point d'origine 7 


Ü Représente graphiquement chacune des relations suivantes : 
A x+y=2 8 2x-y-3 


S Trace la droite représentant la relation 2 x + 3 y = 6. Si cette droite coupe l'axe des x au 
point Aetl'axe des y au point B, calcule l'aire du triangle OAB où O est le point d'origine. 


w 


Si on observe le déplacement d'un point sur une droite 

% La pente d'une de la position A(x, , y,) à la position B(x, , y,) où A et B 
droite, sont deux points de la droite, alors : 

% Applications @ 'a variation de l'abscisse 
quotidiennes surla | “> X Cette variation est appelée 


pente d'une droite, « variation horizontale ». 


© a variation de lordonnée = 
y, - Y, Cette variation est appelée 
« variation verticale ». Elle peut être 


pente 

positive ou négative ou nulle. 
% pente positive 
pente négative 
% pente nulle 


“pente indéfinie 


Dans les exercices suivants, nous allons étudier la 
variation verticale (y, — y.) : 


(1, 1) et B = (2, 3), 
alors : la pente de AB 


Remarque que 1 


y 


A 
سے‎ 


@ Du point A, on s'est déplacé sur la droite vers le haut pour arriver au point B. 


© y>», © La pente est positive. 


Exemple (2) : 


Si A (0,2), B (2,1), 
alors : la pente de 48 = 
@ Du point A, on s'est déplacé sur la droite vers le bas pour 
@y,<y, © La pente est négative. 


Exemple (3) : 


Si A (-1, 2) et B ) 3, 2), 


alors : la pente de = = 
o 


© Du point A, on s'est déplacé sur la droite horizontalement pour arriver au point B. 


@y,=y, © ها‎ pente = 0 


[65] Exemple (4) : 


Si A = (2, 1) et B(2, 3), on ne peut pas calculer la pente 
car la définition de la pente nécessite que la variation 
des abscisses ne soit pas nulle et donc x, - x, # 0 


Remarque que 


FF FH 
H> ےا‎ 
13 
x 
unt 
BIS 
It 


000p 


© Du point A, on s'est déplacé sur la droite verticalement pour arriver au point B. 


@x,=x, © La pente non définie. 


2020 - 2021 


Sasann 


E ror s'entraîner : 


e Dans chacun des cas suivants, trouve la pente de la droite hE 
Â A(1,2),B (5,0). 8 A(2,-1), B (4-1). 


© A(-1, 3), B (2, 1). D A(3,-1).B (3, 2). 
@ Si A=(2,-1), B = (3 , 2) et C = (4 , 5), trouve la pente de chacune des droites 58, 
BC et AC , puis représente ces droites graphiquement. Que remarques-tu 7 


48 Choisis la bonne réponse parmi les réponses proposées : 
a) Le tableau ci-contre montre une relation entre 
x et y. Cette relation est donnée par : 
(ysx*4ou yex*10u y=2x-1ouy=3x-2) 


b) Si (2, -5) vérifie la relation 3x — y + c = 0, alors c = (10u -10u 110u -11) 


€) (3, 2) ne vérifie pas la relation . (y+x=5ou 3y-x=3ouy+x=7ouy-x=1) 


d) Un moteur pour l'irrigation consomme 2,47 litres d'essence pour fonctionner 3 heures. 
Si le moteur fonctionne pendant 10 heures, il consomme … litres d'essence. 
(7,2 ou 8 ou 8,4 ou 9,6) 


` Trouve la pente de la droite AB , où A(-1 , 3) et B (2, 5). Le point C (8 , 1) 
appartient-il à la droite AE ? 


Applications à la vie quotidienne : 


[Application (1) 


La figure ci-contre montre la variation du capital d'une entreprise durant 8 ans : 


À Trouve la pente de aB , BC et CO. CLJ LIDI 
Quelle signification donne-t-on à chaque pente ? 


8 Calcule le capital de l'entreprise au moment du 
démarrage de ses activités. 


A = (0, 20), B = (4 , 60), C = (6 , 60) et D = (8 , 50) 


sn 


4) La pente de هر‎ = 2-2 


= 10, Cette pente montre l'augmentation du capital de l'entreprise durant 
les quatre premières années à raison de 10 mille Livres par an 


La pente de Bê = |. Cette pente montre que le capital de l'entreprise était constant durant 


la cinquième année et la sixième année. 


60 
=" -5 , Cette pente montre que le capital de l'entreprise a diminué durant les 
au deux derniéres années à raison de 5 mille Livres par an. 


2) Le capital de l'entreprise au démarrage de ses activités = l'ordonnée du point A = 20 mille Livres. 


Taie en Em] 
(i Pour s'entrainer : 


La figure ci-contre représente la relation 
entre la taille d'une personne en centimètres 


et son áge en années. 
1 ) Trouve la pente de A8, BC et Có. Quelle 
signification donne-t-on à chaque pente ? 


2 ) Trouve la différence entre la taille de cette personne à l'âge de 20 ans et sa taille 
à l'âge de 30 ans. 


— s 
La pente de co = 


La capacité du réservoir de la voiture de Hazem est de 40 
litres. Il a fait le plein avant de faire un voyage. Aprés 120 
km de trajet, l'indicateur montre que le réservoir est au 3 de 
sa contenance. Représente graphiquement la relation entre 
la quantité de l'essence restante au réservoir et la distance 
parcourue (sachant que cette relation est linéaire). Calcule 
ensuite la distance que la voiture peut parcourir avant que 
l'essence ne s'épuise. 


Au début: = A(0 , 40) 


Après avoir parcouru 120 km B 


1e SO 4 
La pente de A = 2 = += 


Cette pente signifié que le réservoir diminue aux taux ] TT 
d'un litre tous les 12 km. et 


À Distance ën kar 


> 


quantité d'essence 


La distance parcourue avant que l'essence ne s'épuise = Sr" * a 


= 40 x عل‎ = 480 km. 


"AB coupe l'axe de la distance au point (480, 0). L'abscisse de ce 
point représente la distance demandée. 


40 Complète pour obtenir des phrases correctes : _ 
A Si A(1, 3) et B (2, 1), alors la pente de AB est égale à. 


8 Si (-1 , 5) vérifie la relation 3 x + k y = 7, alors k = 
€ Toute droite parallèle à l'axe des abscisses a pour pente .... 
D La pente d'une droite parallèle à l'axe des ordonnées 
EË Si A, B et C sont trois points alignés, alors la pente de A 


la pente de 


Essam possède des billets de banque de 5 Livres chacun et d'autres de 20 Livres 
chacun. ll achète des articles à 65 Livres. Quelles sont les différentes possibilités 
de payement ? Trouve la relation entre les nombres de billets des deux sortes, 
puis représente cette relation graphiquement. 


^» Dans un magasin de meuble, le prix d'une table d'ordinateur est 100 Livres et le 
prix d'une chaise est 50 Livres. En une semaine, le magasin a vendu des tables 
et des chaises à 500 Livres. Quelles sont les différentes possibilités des nombres 
d'articles vendus de chaque sorte ? Représente cette relation graphiquement. 


40 Dans la figure ci-dessous, ABC est un triangle. Complète pai 
(positive ou négative ou zéro ou non définie) 
y 


4 


La pente de AB est 


A 

Ê` La pente de BC est 
© La pente de AO est. 
D 


La pente de عم‎ est... 


5 Dans la figure ci-contre 
LMN est un triangle rectangle en L, m (ZM) = 45° . Si | 4 
L(3. 2) et M(7 , 2), détermine les coordonnées du point | 3 


N, puis calcule la pente de MN 


18 Chacune des figures suivantes, montre la relation 
entre la distance D en mètres et le temps T en secondes d'un corps en 
cours de déplacement. Détermine la position du corps juste avant de se 
mouvoir et au moment T = 6 secondes, puis trouve la pente de la droite 
dans chaque cas. Que représente cette pente ? 


a x 

10 10 
|e 8 
| 6 6 

4 4 

2 2 

» 4 LITT 


Fais exécutor le programme EXCEL pour tracer l'axe des x et l'axe 
des y Introduis les nombres indiqués dans la figure (1) dans 

les colonnes A et B 

Sélectionne les deux colonnes avec la souris. puis dans 

la liste insert choisis « Chart » comme dans la figure (2) puis « xy 
scatter » comme dans la figure (3), puis < Next », puis « Finish » 
Les deus axes apparaissent 


i 


Appuis avec la souris sur [C], dans ta iste du dessin qui se trouve en bas de 
ia page EXCEL puis détermine les valeurs des points comme dans la figure (4) 
Aopuis avec la souns sur ES 


à Traco une drona passant par les doue ponts (2, 1) e (0,2) La | 
ponta de cat roe est 3. C'est la reta do la roto boue | 


B Trace une droite passant par les deux points (2 , 2) et (-2 . 2) 


La pente de ceto droite est كتيب‎ = 0. C'est la pente de la 

droite jaune. La drote est para à Faxe des x 

Ç Trace une droite passant par les deux points (2, -1) et (2 . 5). La pente de cette drote est 
sq 1} La droite est paratie â l'axe des y C'est la droite bleue. 


2 
2020 - 2021 


La figure ci-contre indique la relation entre la 
distance D (en kilomètres) et le temps T (en 
heures) pour deux trains A et B entre deux gares . 
A l'aide du graphique, trouve : 


A la distance entre les deux gares. 
B. le temps du voyage de chaque train. 
€. la vitesse moyenne de chaque train. 


D Quelle interprétation donnes-u au segment 
horizontal dans la représentation du mouvement du 
train A ?. 


3885883888 


La distance parcourue 
| © La vitesse moyenne = T, amps nécessaire pour parcourir cete distance 


`Ü Choisis la bonne réponse parmi les réponses proposées : 
A. Lesquels des couples suivants vérifient la relation 2 x + y = 5 ? 


(61,3), (1,3), (8,1), (2,2) 


ê; Le tableau ci-contre montre une relation entre x et y. Cette À 
relation est donnée par : Y 
(y=x+7, y=x-7,y=3x+1, yzxt lj 

© SiA(3,5)et B (5, -1(, alors la perte de AB = Cie3 3.4) 

D. La relation 3 x + 8 y = 24 est représentée graphiquement par une droite qui 
coupe l'axe des y au point (0,8), (8,0), (0,3), (5.0)) 


SIA (2-1) B (10, 3) et C (2, 3), trouve la panta de an . 30 et AC.‏ بك 


Dans un repère, trace le triangle ABC. Quelle ost la nature du triangle par rapport 
à ses angles ? 


+, La capacité du réservoir de la voiture de Atef est de 50 litres. II a fait le plein avant 
de faire un voyage. Aprés 100 km de trajet. l'indicateur montre que le réservoir est 
au + de sa contenance. Représente graphiquement la relation entre la quantité 
de l'essence restante dans le réservoir et la distanca parcourue. Calcula ensuite 
la distance que la voiture peut parcourir avant que l'essenca ne s'épuise. 


Unité (3) 


E مو‎ 


Je ار‎ — 
Recueil et organisation 


des données 


Réfléchis et discute 


Si tu étudies le phénomène des embouteillages et les moyens 


Comment recueillir v vemidir: 


Quelles sont tes ressources 
des données et les 

pour obtenir les données ? 
Comment peux-tu recueillir des 
données sur ce phénomène ? 
Quelles sont les méthodes 
statistiques que tu utilises pour analyser ces données ? 
Peux-tu interpréter les résultats obtenus ? 


organiser dans des 
tableaux par intervalles 


Nouv 


les expressions + 


% recueil de données 


«« < < 


organisation des Quelles sont tes propositions pour remédier à c 


données phénomène et pour mesurer le flux du trafic ? 


tableaux des données 


par intervalles 


DEEE collabore avec tes camarades, pour recueillir 


les données de leurs ressources en distribuant les tâches 


À Premier groupe: recueillir des données sur ce 
phénomène à l'aide d'un questionnaire dont les questions 
tournent autour des moyens de transports utilisés — état 
des routes - moments des embouteillages - présence des 


panneaux indicatifs - présence de sécurité. 
B. Deuxième groupe: recueillir des données sur ce 
phénomène à l'aide des informations routières, de 
l'internet et des ressources média 
C Troisième groupe : Observer les routes les plus 
embouteillées, le comportement des conducteurs 
des voitures, leurs attitudes vis à vis du respect du 
code de la route et le degré de respect des piétons, 


des règles et des lieux de passage. 


En collaboration avec tes camarades, prépare un tableau de fréquences pour les 
moyens de transport qu'ils utilisent. 


le moyen de transport le plus utilisé (le mode).‏ حم 
Est-ce que ce moyen de transport est convenable ? Est-ce qu'il aide à remédier au‏ 
phénomène des embouteillages ? Pourquoi ?‏ ` 
Quelles sont tes propositions pour remédier à ce phénomène en tenant compte des‏ 2* 
résultats que tu as obtenus ?‏ 


© Exemple 


Le tableau suivant indique les notes obtenues par 30 élèves lors d'un examen : 


Conclusion : Dresser un tableau des données par intervalles. 


Pour former un tableau des données par intervalles, on suit les étapes suivantes : 
(1) On détermine la plus grande et la plus petite valeur de ces données. 
Supposons que l'ensemble des données précédent est X. 
Dans ce cas X = (x: 2 < x < 19) 
Les valeurs de X commencent par 2 et se terminent par 19. 
Le domaine = La plus grande valeur - la plus petite valeur = 19 - 2 = 17 
(2) On subdivise l'ensemble X en un certain nombre de sous-ensembles d'intervalles 


Z =3 environ 


égaux. Soient 6 intervalles. l'intervalle de chaque sous-ensemble 


sd 


>S L | U 


(3) Les sous-ensembles deviennent comme suit : 


ا 


2. signifie l'intervalle des données plus grandes ou égales à 2 et plus 
petites que 5 
(4) Ecrire les données. dans le tableau suivant : 


(5) Enlever la colonne des marques pour obtenir le tableau par intervalles. Nous 
pouvons écrire ce tableau verticalement ou horizontalement, La forme horizontale 
du tableau est la suivante : 


+ Le tableau suivant montre le salaire, hebdomadaire en Livres, de 40 ouvriers 
d'une usine 


(4? 71 36 94 5 64 8 8 ` 62. 

(81 60 44 52 70 66 56 32 

L. e (90 65 99 96 67 6 

(95 75. 94 78 38 49 94 48. 
Dresser le tableau des données par intervalles (utiliser les intervalles: 30, 40, 50., 
Me 90-.), Quel est l'intervalle qui a le plus d'efíectif ? Quel est l'intervalle qui a le 
moins d'effectif ? 


\& Le tableau suivant indique les notes obtenues par 30 élèves lors d'un examen : 


Conclusion : 
Ê Dresser le tableau des notes par intervalles. 
Ê) Trouver le nombre des élèves excellents sachant que la note minimale pour qu'un 


élève soit considéré comme excellent est 36 points. 


+3 Le tableau suivant montre le nombre de jours de congé obtenus par 40 ouvriers 
durant une année : 


Conclusion : 
À Dresser le tableau des données par intervalles. 


B Trouver le nombre d'ouvriers ayant obtenu plus de 20 jours de congé par an. 


des effectifs cumulés 

croissants, tal i 
cumulés décroissants et leurs 

représentations graphiques 


Réfléchis et discute 


prendre (1) Tableau des effectifs cumulés croissants et sa 
*5 Comment dresser le représentation graphique : 
tableau des effectifs 
cumulés croissants et 
décroissants, pue 
“ Représentation 
graphique de Le tableau par intervalles suivant, montre les tailles en centimètres 
tableaux des effectifs | de 100 élèves d'une école 


cumulés croissants et 
MM oo ie. c 
Nouvelles expressions : 
% ( Effectif ) 
^ distribution par ende 100 
intervalles 


% tableau par intervalles Quel est le nombre d'élèves ayant une taille inférieure à 115 cm ? 
tableau des effectifs Quel est le nombre d'élèves ayant une taille inférieure à 135 cm ? 
5 ss crosse Quel est le nombre d'élèves ayant une taille inférieure à 145 cm ? 
è tableau des effectifs Ï Dresser le tableau des effectifs cumulés croissants de 
cumulés décroissants 


«courbe des effects | Ces données, puis représenter-le graphiquement . 


cumulés croissants | Seen. 


"° courbe des effectis — |. Existe-t-il des élèves ayant une taille inférieure à 115 cm ? Non 

*Existe- des élèves ayant une taille inférieure à 135 cm? 
Oui. 62 élèves 

«Comment peut-on trouver le nombre d'élèves ayant une taille 
inférieure à 145 cm ? On additione les nombres d'élèves 
dans les intervalles où la taille est inférieure à 145. 
Pour répondre aux questions précédentes d'une manière plus 


cumulés décroissants 


simple, on dresse le tableau des effectifs cumulés croissants 
comme suit : 


Pour représenter le tableau des effectifs cumulés croissants graphiquement : 
On désigne l'axe horizontal pour les intervalles et l'axe vertical pour les effectifs 
cumulés croissants. 

Pour chaque axe, on choisit une échelle permettant de représenter toutes les données. 

On représente l'effectif cumulé croissant correspondant à chaque intervalle puis 
on trace la courbe en joignant les points successifs. 


2020 - 2021 


SSA | 


(2) Tableau des effectifs cumulés décroissants et sa représentation graphique : 
Du tableau par intervalles précédent, montrant les tailles en centimètres de 100 élèves 
d'une école : 
Trouver: le nombre d'élèves ayant une taille de 150 cm ou plus. 
le nombre d'élèves ayant une taille de 140 cm ou plus. 
le nombre d'élèves ayant une taille de 125 cm ou plus. 
Dresser le tableau des effectifs cumulés décroissants de ces données puis représenter-le graphiquement . 


ll n'y a aucun élève ayant une taille de 150 em ou plus. 
Le nombre d'élèves ayant une taille de 140 cm ou plus = 7 + 13 = 20 
Le nombre d'élèves ayant une taille de 125 cm ou plus = 
D —— + = 
Pour répandre aux questions précédentes d'une manière plus simple, on dresse le tableau 
des effectifs cumulés décroissants comme si 


Tableau des effe cumulés 


Pour représenter ce tableau graphiquement, suivre les démarches utilisées pour représenter 
le tableau des effectifs cumulés croissants comme suit : 


— 
5 ER 


icis 
ss 

A ee 
Ë SÈ N Tè 


€ Le tableau suivant indique les notes obtenues par 100 élèves lors d'un examen 
expérimental de mathématiques : 


Intervalle 0. 10. 20. 30. 40. 50. Total - 
Effoctf s 14 15 28 23 12 4100 


Conclusion : 
A Dresser les tableaux des effectifs cumulés croissants et décroissants. 


B Tracer la courbe des effectifs cumulés croissants et celle des effectifs 
cumulés décroissants. 


È A partir du graphique, trouver le nombre d'élèves ayant une note inférieure 
à 40 points et le nombre d'élèves ayant 40 points ou plus. 


Ô Calculer le pourcentage de réussite dans la classe sachant que la note 
minimale pour réussir est 20 points. 


Ê» Quel est le pourcentage d'élèves ayant obtenu une note supérieure à 45 points ? 
42 Le tableau suivant indique la distribution des notes obtenues par 50 élèves 
lors d'une épreuve : 


Intervalle ` 2- 6- 10. 14- 18. 22- 26- = Total ` 
ES E ed] ENON ari EN 


Conclusion 


Tracer la courbe des effectifs cumulés croissants pour cette distribution. 


SIL LOIS 


@ Le tableau suivant montre la distribution des salaires quotidiens d'un 
groupe d'ouvriers : 


5. 10. 15. 20. 25. 30. Tote | 
Effectif 10 14 24 30 12 10 (40 — 


Tracer la courbe des effectifs cumulés décroissants pour cette distribution. 


Le tableau suivant montre la distribution des âges de 50 ouvriers d'une 
usine : 


EEE E EI E E E A E E 
= NEA E 


Conclusion : 
À Compléter le tableau. 


B- Tracer la courbe des effectifs cumulés croissants pour cette distribution. 
© A partir du graphique, trouver : 


1) le nombre d'ouvriers ayant un âge supérieur à 32 ans. 


2) le nombre d'ouvriers ayant un âge inférieur à 43 ans. 


450 Le tableau suivant indique la distribution des notes obtenues par 1000 
élèves dans l'une des matières : 


20. 30- 40- 50- 60. 70- 80- 90- Total - 


100 ص no‏ صر mo aso‏ 6 70 09 لسسع 


Conclusion : 


Ê Tracer les courbes des effectifs cumulés croissants et décroissants pour cette distribution. 


Ê) Trouver le nombre d'élèves ayant une note inférieure à 75 points. 


© Trouver le nombre d'élèves ayant une note supérieure à 85 points. 


La Moyenne arithmétique - 
La médiane et Le mode 


is et discute 


(1) Moyenne arithmétique : 


M 7 A apprendre : 
Nous avons déjà étudié la moyenne arithmétique de plusieurs nombres : el 


* Comment calculer la 
moyenne arithmétique 
à partir d'un tableau 
de données par inter- 
valles. 

% Comment calculer la 
médiane à partir d'un 
tableau de données 
par intervalles. 

% Comment calculer le 
mode médiane à partir 
d'un tableau de don- 
nées par intervalles, 

Nouvelles expressions : 

š moyenne arithmétique 

tableau par intervalles 

% médiane 

% mode 


'e arithmétique = 


Par exemple, si les âges de 5 élèves sont 13 ,15 ,16 ,14 
et 17ans, alors : 


3.415 + 16 + 14 +17 
5 
=15ans 


Moyenne arithmétique de leurs âges = 


5 


5 


x 5 = 13 + 15 +16 +14 + 17‏ 15 ل 


La moyenne arithmétique : C'es la valeur la plus simple et la 
plus utilisée, Si on remplace chaque nombre donné par cette 
valeur, la somme des valeurs obtenues sera égale à la somme 
des nombres donnés. 


Calcul de la moyenne arithmétique d'un tableau de données 
par intervalles : 
Comment calculer la moyenne arithmétique de la distribution 


suivante : 
Intervalle 10. 20. 30. 40. 50. Total 
Effectif ROT] [201] [72871 [7907] 367] EEE 


AOICIENTCE Pour calculer la moyenne arithmétique d'une 
distribution de données par intervalles, on suit 


les étapes suivantes : 


© Déterminer le centre de chaque intervalle : 
Le centre du premier intervalle = 22219 = 15. Le centre du deuxième intervalle 

= #22 = 25 ... et ainsi de suite. 

Comme les intervalles des sous-ensembles sont égaux et chaque intervalle est 


égal à 10, on considère que la borne supérieure du dernier intervalle est 60. Par 


conséquent, 
50 + 60 
le centre du dernier intervalle =—— = 55 
@ on dresse le tableau suivant : 
Centre de Effectif Centre de 7 
nami l'intervalle E l'intervalle id 
c c x E 
10- 15 10 150 
20. 25 20 500 
30 ~ 35 25 875 
40 ب‎ 45 30 1350 
50 - 55 15 825 
Total 100 3700 


Somme de (C x E) 
© Moyenne arithmétique = — de E 


[2] 
laJ Pour s'entrainer : 


W Si la moyenne arithmétique des notes d'un élève dans les cinq premiers mois est 
23,8, quelle note doit-il obtenir au sixième mois pour que la moyenne arithmétique 
de ses notes pendant les six mois soit 24 points ? 

27 Le tableau suivant indique la distribution des poids de 30 enfants en kilogrammes : 


Poids en kg. 6. 10. 14. 18. 22. 26. 30. Total 


Effectif 27 03 5h) 1252] KA) LE 30 


Compléter le tableau, puis calculer la moyenne arithmétique de la distribution. 


| a 


(2) Médiane : 
| a médiane d'une série de données est [a valeur qui se trouve au centre de ces 
données après les avoir ordennées dans l'ordre croissant ou décroissant. Elle partage 
ks eines de telle: sorte q r° le nombre de données qui lui sont plus grandes soit égal 
au nombre de données qui lui sont plus petites. 
Calcul de la médiane d'une distribution de données par intervalles : 
On dresse le tableau des effectifs cumulés croissants ou décroissants puis on trace 
la courbe des effectifs qui lui correspond : 
On détermine l'ordre de la médiane = Ême ete 
On détermine le point A sur l'axe vertical (axe des effectifs) qui représente l'ordre 
de la médiane. 
On trace la droite horizontale passant par A qui coupe la courbe en un point. De 
ce point, on trace une perpendiculaire à l'axe horizontale qui la coupe au point 
qui représente la médiane. 


Exemple (1) 


Le tableau suivant indique la distribution des notes de 60 étudiants à un examen : 


LES 
EE < ° co s o ° : EN 
Trouver la médiane de la distribution en utilisant le tableau des effectifs cumulés croissants. 


@ On dresse le tableau des effectifs cumulés croissants. 
@ On calcule l'ordre de la médiane = + = 30 
© On trace la courbe des effectifs cumulés croissants. 


inférieure à 2 
inférieure à 6 
inférieure à 10 
inférieure à 14 
inférieure à 18 
inférieure à 22 
inférieure à 26 
inférieure à 30 


=<! 


@ réfléchis : Peut-on trouver la médiane de la distribution en utilisant le tableau des 
effectifs cumulés décroissants ? 
La valeur de la médiane diffère-t-elle de ce cas ? 


Exemple (2)‏ إل 


Le tableau suivant montre la distribution des salaires quotidiens de 100 
ouvriers d'une usine : 
Salaire en LE ( Intervalle ) 15. 20. 25. 30. 35. 40. Total 
Nombre d'ouvriers ( Effectif ) 10 15 22 25 20 8 100 
Conclusion : 


V Sur un méme graphique, tracer les deux courbes des effectifs cumulés croissants et 
décroissants de la distribution. 


@ Du graphique, peut-on trouver le salaire médian ? 


Solutio 
Brice DRA Effectif cumulé Gomes intérieures  Efecifcomuld 
intervalles 
inférieure à 15 0 15 ناه‎ plus 100 
inférieure à 20 10 15 ou plus 90 
inférieure à 25 25 15 ou plus 75 
inférieure à 30 47 15 ou plus 53 
inférieure à 35 72 15 ناه‎ plus 28 
inférieure à 40 92 15 ou plus 8 
inférieure à 45 100 15 ou plus 0 


Remarque que 


La courbe des effectifs cumulés croissants coupe la courbe des effectifs cumulés 


décroissants en un seul point M. 


Voconia point M =3 ما ودع‎ rang 
de la médiane 
L'abscisse du point M détermine la médiane. 
Chaque 10 mm de l'axe des intervalles 
représentent 5 Livres. 
Compléter : 2 mm représentent ....... 
Le salaire médian = 30 + 575 = 31 Livres 


QS Pour s'entraîner 


SA Tracer la courbe des effectifs 
cumulés décroissants de la distribution 
suivante, puis trouver la valeur de la médiane : 


(3) Mode : 
Le mode est la valeur la plus fréquente dans un ensemble de données. Donc, c'est la 
valeur la plus répétée. 


© m 


Le tableau suivant indique la distribution des notes de 40 élèves dans l'une des 
épreuves : 


Intervalle 2- 6. 10. 14. 
Effectit E Es Re EG Ec rd El 


Trouver graphiquement le mode de cette distribution. 


Nous pouvons trouver le mode de la distribution à l'aide d'un histogramme comme suit 
[1] Tracer l'histogramme : 
© Ontrace deux axes perpendiculaires, l'un horizontal pour représenter les intervalles 


et l'autre vertical pour représenter les effectifs. 


= 
ELI LINE 


Hour chacue axe, un choisit une échelle pern qet cant ce représ der luules les durées. 


e 
© On trace ur rectangle cort la base est l'intervalle (2—) et la hauteur est l'effectit C4). 
@ On trace un autre rectangle dont la basc est l'intenalle (6-3 ct la hautour 

est l'effectif ( 5 ). 

Q De la même manière, on trace les rectangles dont les bases correspondent aux 
intervalles du tableau jusqu' à l'intervalle 
(26-). 

[ ! ] Trouver le mode, à l'aide de 

l'histogramme : Pour trouver le mode, à l'aide 

de l'histogramme, on remarque que : 
L'ensemble le plus répété est l'intervalle (14 ~). 
Cet ensemble est appelé l'ensemble modal. 
Pourquoi ? 


Dans le graphique, on détermine le point 
d'intersection de AD et BC. Du point obtenu, 
on trace la perpendiculaire à l'axe des intervalles. 
Le point d'intersection de la perpendiculaire avec 
l'axe détermine la valeur du mode. 

Du graphique, trouver la valeur du mode. 


47 Le tableau suivant montre la distribution des nombres de jours de congés de 
50 ouvriers d'une usine : 


ba P4052 (As 1 22. “20. 


A Trouver 4 ja valeur de k. 


Ê» la moyenne arithmétique de la distribution. 


+2 Le tableau suivant montre la distribution des tailles de 120 élèves, en 
centimètre 


140. 144. 148. 152. 156. 160. 
Bt 6 œ Z os 


Trouver la moyenne arithmétique de la distribution. 


m= 


Le tableau suivant montre la distribution ces salaires de quelques ouvriers 
dune usine : 


Tracer la courbe des effectifs cumulés décroissants pour cette distribution, puis 
trouver la médiane. 


+ Le tableau suivant montre une distribution à intervalles de domaines 


égaux : 
elê Û o 30. aos 4 ao © du 
Ret e 6 om m es < 10 


À. Trouver la valeur de x et de k. 
B. Dans un même graphique, tracer les courbes des effectifs cumulés 
croissants et décroissants de la distribution, puis calculer la médiane. 


9 Le tableau suivant montre la distribution des poids de 50 élèves d'une 


35. 40. 45. 50. 55. total ` 
3k 4k 3Kk+1 3K-1 k+1 50 


À Trouver la valeur de k. 
Ê) Tracer un histogramme de la distribution, puis trouver le poids modal. 


& Le tableau suivant montre la distribution des tailles de 200 élèves d'une 
école : 


Talleencm 110. 115. 120. 125. 130. 135. 140- total 
EM o m اعد‎ = < <“ BRI 


Tracer un histogramme de la distribution, puis trouver la taille modale. 


- LL EE 


+ Le tableau suivant donne la distribution des notes de 50 élèves dans une 
épreuve : 


lintemvalle 2. s- 10. 14. 18. 22. 26. Douai 
EEN: 5 » wo o 7 + NEN 


QQ Trouver a) la moyenne arithmétique des note. 
b) la médiane. 


+2 Le tableau suivant montre une distribution à intervalles de domaines égaux : 
ER v =. < «e s. o. SUNI 
E 2 =$ RUE 


a) Trouver la valeur de x et de k. 


b) Dans un même graphique, tracer les courbes des effectifs 
cumulés croissants et décroissants de la distribution, puis 
calculer la médiane. 


(Ï Trouver le mode de la distribution suivante, qui montre les notes de 40‏ وق 
élèves dans l'une des épreuves :‏ 


kie — 20- 40 $0. 60. 70- 90. | toi 
Es E E EA an ER E EE 


‘> Le tableau suivant montre une distribution à intervalles de domaines 
égaux des salaires hebdomadaires de 100 ouvriers d'une usine : 


À Trouver A Trouver la valeur de x et de f 


B le salaire modal en Livres. 


Nombre d'élèves 7 Sk 4k 10 8 4 soo 
a) Trouver la valeur de k. 
b) Calculer la moyenne arithmétique. 


©) Tracer la courbe des effectifs cumulés 
croissants. 


d) Tracer un histogramme de la distribution, puis 
trouver le poids modal. 


e) Trouver la médiane. 


EELLIILLE 


* Compléter pour obtenir une phrase correcte : 
A Si la borne inférieure d'un intervalle est 8 et la borne supérieure de 


l'intervalle est 14, alors le centre de l'intervalle est ........ 
B. Sila borne inférieure d'un intervalle est 4 et le centre de l'intervalle est 9, 
alors la borne supérieure de l'intervalle est 
Ç Le point d'intersection des deux courbes d'effectifs cumulé croissant et 
décroissant détermine ........ sur l'axe des intervalles. 
D Si la moyenne arithmétique d'une distribution par intervalles est 39,4 et | 
l'effectif total est 100, alors la somme des produits de chaque effectif par 
le centre de son intervalle est .. 


e Le tableau suivant donne la distribution des poids de 20 enfants en 
kilogramm 


Wave 5. s. 2. omo 4. Di 
BEEN ò Q : + o D 


Trouver le poids médian en kilogrammes à l'aide des deux courbes d'effectifs cumulés 
croissants et décroissants de la distribution. 


+ Le tableau suivant donne la distribution des incitations hebdomadaires 
de 100 ouvriers d’une usine : 


DEEE o. 0. 0. BN 
rore. © < z = x 0 


Trouver la valeur de K. 

Calculer la moyenne arithmétique de la distribution. 

Trouver la valeur modale de l'incitation hebdomadaire en utilisant un 
histogramme. 


Quc 


Unité (4) 
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ستدوق تأمين ضباط الشرطة. 2021 - 2020 


Une médiane d'un triangle est un segment qui joint un sommet 


A apprendre sax A 
au milieu du côté opposé 
% Les méclanes c'un 
mange Dans le triangle ABC , puisque D est le 
16 Lettargle rectenge milieu de BC, donc AD est une médiane 


eyatu endenesue | du triangle ABC. 


30. J Quel est le nombre de médianes d'un triangle ? 
Nouvelles expressions D Tracer les médianes de chacun des triangles suivants : 


1% rrécianes d'un triangle 
Le itar gle rectangle 

ayant ur ange iresure 

= Théorème 1... ET UT 


Dans le triangle ABC, si D est le milieu 


de Bc, E est le milieu de AC, et F est le 
milieu de AB, alors les médianes AD , BE 


et CF se coupent en un seul point 


e= 
QS Pour s'entr. 
^ 
Dans la figure ci-contre : ABC est un 
triangle tel que X est le milieu de BC, Y Y 
est le milieu de AB, et Ax n CY = INI. 


Ce d 86 pene peine re 


TLL LHS 


@ Tracer BN qui mape ar en7, Mes ner les bongasi az ef C7 
B: Fa-ce que A7 = C7 ? Fspliq er la réoome. 


© = rer pis compléter : 


NX E NY _ NZ _ 
NA NC = NB, ` < 
x î ` NX 1 NY 1 NZ |! 
- Si les mesures sont précises, on trouvera que, =2 Nc = NE 27 
` 
Pour s'entraïner 
(& Compléter 
x 
e A 3 
í Z 
x Y z 
E c 
ME = 3cm, MC = 8cm LZ = 15cm, YM = 18cm, XY = 20cm 
MA- 4 MD- NL NY- 5 
ME = AE, MC .CD Le périmètre du triangle A NLY= 
Corollaire : 
AD est une médiane du triangle A ABC, M € AD . 
Si AM = 2 MD, 


alors M est le point de concours des médianes du triangle ABC. 


2020 - 2021 


RS 


© Exemple (1) A 5 = 


Dans la figure ci-contre : ABCD 


est un parallélogramme dont les 
diagonales se coupent en M, E€ DM 
tel que DE = 2 EM. 
On trace CE qui coupe AD en F. 
Démontrer que : AF = FD 

Démonstration : Dans le parallélogramme ABCD, 
“ AC n BD ={M} 
^ M est le milieu de عم‎ 

M est le milieu de ac dans le triangle DAC, 


DM est une médiane du triangle. 

“Ee DM, DE=2 EM 

+ E est le point du concours des médianes du triangle. 
Ee cr 


^ CF est une médiane du triangle et F est le milieu de AD . 


Hypothèses: ABC est un triangle tel que m (¿ B) = 90°, 
BD est une médiane du triangle ABC. 


Conclusion : Démontrer que : BD = E AC. 
Construction : On trace BD , puis on détermine un 

point E e BD tel que BD = DE. 
Démonstration : 


AC et BE se coupent en leur mi‏ ب 


dans la figure ABCE, 


+. la figure ARCF est un parallélogamme. 


= m (/ B) = FP à la fig re ARCT est un rectangle 
4 BF = AC 
< BD = + BE :BD= i AC Ce qu'il fallait démontrer. 


d'un triangle est égale à la moitié de la longueur 
'angle opposé à ce cóté est droit 


Hypothèses : np est une médiane du triangle ABC, A 
BD = DA = DC 
Conclusion : Démontrer que : m (< ABC) = 90°. 
Construction : On trace BD , puis on détermine un 
point E € BD tel que BD = DE 

Démonstration : -: BD + BE= + AC 

+ BE = AC. 

AC et BE sont de méme longueur et se coupent en leur milieu 
dans la figure ABCE. 


». la figure ABCE est un rectangle. 
m (« ABC) = 90° Ce qu'il fallait démontrer. 


Dans un triangle rectangle ayant 
un angle de mesure 30°, la longueur du côté opposé à cet angle est 
égale à la moitié de la longueur de l'hypoténuse. 


Rappelez-vous que : 
Dans le triangle ABC, si D est le milieu de AB 


et E est le milieu de Ac , alors : 
1 
pE- 8 
QE 
© DE / BC 


— 


= 


RS 


Ü compléter : 
ç$ ^ => 


BD= cm AB= cm 
Le périmètre du a ABD = >> cm 
Ax 
* /, * 
$ % 
* F E 
s 
/ ` 
B c 
hs — 
DF => cm, DE = cm, 
FE= >. cm 
Le périmètre du ^ DEF =... cm 


5 Dans la figure ci-contre : 
ABC est un triangle, X est le milieu de قم‎ 


y A 
Y est le milieu de BC , XY = 5 cm et 
XC n AY = (M) x 
Si CM = 8 cm, YM = 3 cm, 
QQ trouver 
> 8 Y c 


(1) le périmètre du triangle MXY. 
(2) le périmètre du triangle MAC. 


€ ABC est un triangle, D est le milieu de 3c, Me حم‎ tel que AM =? VD. 
Ontare TM quicope as en E 
Si FC = 12 em, 
trouver la longueur de EM . 


`T Dans la figure ci-contre : 
ABC est un triangle rectangle en B, 
m (2 ACB) = 30°. 


AB = 5 cm, E est le mi de Ac. 


Si DE = 5 cm, démontrer que m (+ ADC) = 90°. 


Nous savons qu'il y a trois types de triangles selon les longueurs 


% Prora fin angis de leurs côtés : 


kotke. Triangle Triangle isocèle Triangle équilatéral 
ue (deux côtés (trois côtés 

$ Classiratin de DRY ER Mesi 
anges. 

Nouvelles enpressions : 

% triangle lassi — y 

% angle S latéral E 

% trlangle askna e AB#AC 


BO4AC AB=AC AB=AC=BC 


Dans la figure ci-dessou: 


SN ies deux côtés I e AC sont superposables 


(de même en Pour cela, 
le triangle est appelé isocèle. Le 


7 1 côté 
point A est appelé le sommet _ 
du triangle. B C est la base du 
triangle et les deux angles B et 
C sont appelés les deux angles 
de la base. 9 


Propriétés d'un triangle isocèle : 

Dans un triangle isocèle 

O Quelle est la nature de chacun des deux angles de la base ? 
{aigu — obtus — droit) 

O Quel est la nature de l'angle au sommet ? 


— til 
Lot 
(B2 Pour s'entrainer 


Dans chacune des figures suivantes, citer les triangles isocèles en déterminant leurs bases, 
> observer la nature des deux angles à la base et l'angle au sommet de chaque triangle : 


+ D 


acm 
3cm 
acm 


` À 
æ À 77 
ÀS 


e Dans un triangle isocèle, les deux angles à la base sont aigus. 


© Langle au sommet d'un triangle isocèle peut être aigu, droit ou obtus. Un triangle 
isocèle, selon ses angles, peut être acutangle ou rectangle ou obtusangle comme le 
montre le schéma ` suivant: š 


% La relation entre les 
ría x anges À la nase 
ein ana nha 

% La relation entre les 
mesures des angles 
d'un triangle Sq itatéral 

% La miaon entra las 
és npansés A rie ix 
angles de mme ves re 
dans un triangle. 

3% SI les trols angles 
d'un angle sont 
Suceronsahles, Ars 
n'est n range 
& latéral 


les enpressions 


% triangle kocê 
% les deux angles â la 
hara 


les Théorèmes liés au 


triangle isocèle 


Y a-t-il une relation entre les deux angles à la base d'un 
triangle isocèle ? 
Pour répondre, fait l'activité suivante : 


Ô eme TM 


En utilisant le compas 5 


Q racer 


plusieurs _ triangles 


isocèles comme le montre la 
figure ci-contre où AB = AC. 


© Ü Trouver, à l'aide d'un rapporteur, les mesures des 


deux angles à la base ¿ ABC et ¿ ACB. 


@ Noter les mesures obtenues dans le tableau suivant, puis 


comparer les mesures des deux angles dans chaque triangle : 


1 


2 
S 


© Garde cette activités dans ton portfolio. 


Théoréme 1 
le isocèle, les deux angles à la base 
bles. 


Hypothèses : ABC est un triangle tel que AB = AC 


Conclusion 


: B=. C 


HEAT 


Construction : Ori trug AU 1 FC 
7 Démonstration : Danis les deux triangles rectangles ADB et ADC on a 


CE 


Jf H =x (hypothèse) 
1 م‎ (côté commun) 
c D 8 
+ A ADB = 4 ADC (l'hypoténuse et un côté) 
De la superposition des deux triangles, on a 
B= عل‎ Ce qu'il fallait démontrer. 
wp 


(E Pour s'entrainer 


WW Dans chacune des figures suivantes, trouver la valeur de la lettre exprimant 
la mesure de l'angle : 


$ 9 9 


^ À A. 


a 
Bn m 


2; Dans la figure ci-contre, ABC est un triangle tel que 
AB ,عم د‎ 
m(2A)=40",DE CF ,Ee BC. 


a) & Trouver m (z ABC) 


b) Ï Démontrer que < ABD < < ACE & di 


Î Pour réfléchir : Est-ce que les suppléments de deux angles de mesures égales 
sont de même mesure ? 


Dans un triangle é 


uilatéral, les trois angles 


superposables et chaque angle mesure 60 


مسد @ 


Dans la figure ci-contre, ABC est un triangle équilatéral. 


A 
D e FC tel que BC = CD. 
QÀ Démontrer que CAP LUKB 
Hypothèses : AB = BC = CA = CD, De BC, 
D 6 8 


Conclusion : Démontrer que BA L AD. 
Démonstration : + A ABC est un triangle équilatéral, 
^ m (4 ACB) = m (< BAC) = m ( B) = 60° (corollaire) 
“Dere 


„ < BCA est un angle extérieur au triangle A ACD 


m (4 BCA) = m (4 CAD) + m (+ CDA) = 60° (1) 
Dans le triangle à ACD 
= CD : m (4 CAD) = m (4 CDA) (2) 


De (1)et (2) : m (¿ CAD) = m ( CDA) = 30° 


UU — 


v mU BAD) =m ء)‎ BAC (+ m G CAD. 

2 M (2 BAU) 260 + 3U = U 

A BA L AD Ce qu'il fallait démontrer 

MATE La mesure d'un angle extérieur à un triangle est égale à la somme 
des mesures des deux angles du triangle qui ne lui sont pas 


adjacents. 
A 
© Exemple (2) 
29 Dans la figure ci-contre, AB = AD, BC = CD. 
A Démontrer que , ABC = ¿ ADC 
Hypothèses : AB = AD, BC = CD o 8 
Conclusion : Démontrer que ¿ ABC = ¿ ADC 
Démonstration : Dans le triangle ^ ABD # 
“AB =AD 
= m (¿ ABD) = m (¿ ADB) (1) 
Dans le triangle à CBD 
CB = CD 
2m (4 CBD) = m (4 CDB) (2) 
En additionnant (1) et (2) : 
m (+ ABD) + m (+ CBD) = m (z ADB) + m (+ CDB) 
» m (2 ABC) = m (2 ADC) 
4 ABC = ¿ ADC Ce qu'il fallait démontrer. 


5 537 


a 


(Bu Pour s'entraîner 


gm etus la valeur de la lettre exprimant la mesure 
de — 


e° 1 


4 no Il Bc O ENT 


trice de ¿ ممع‎ 


ë Activité 


Tracer un triangle ABC tel que BC = 7 cm, m (4 B) =m (2 C) = 50°. Mesurer les longueurs 
de AB et AC. Répéter l'activité en choisissant d'autres longueurs pour BC 
les mesures des angles ¿ B et ¿ C, puis compléter le tableau : 


@ ^r estunebissec- 


et pour 


A Est-ce que la longueur de A8 = la longueur de AC ? 42) Est-ce que AB = AC? 


«P Comment peut-on interpréter ce résultat géométriquement ? 


Conclusion : Démontrer que As = AC 
Construction : On trace AD une bissectrice de ¿ BAC qui coupe 
BC en D. 


Démonstration: v< B = ¿C 
smGB = m(¿ O) 
= AD est une bissectrice de ¿ BAC 
m (4 BAD) = m ( CAD) 
: la somme des mesures des angles d'un triangle = 180 * 


m (2 ADB) = m (2 ADC) 
+ Dans les deux triangles ADB et ADC on a : 
"AD côté commun 
m (4 BAD) = m ( CAD) 
m (4 ADB) = m (4 ADC) 
: A ADB = â ADC 
Par conséquent, AB = AC 


et le triangle ABC est isocèle. 


Corollaire 


Si un triangle a tr ables, 


figure ci-contre, ABC est un triangle isocèle tel que : 
AC, m (4 BAC) = 60° 

Ï Compléter m ( ABC) = m (4 ACB) = 
Donc : A jor SENN 


^ ABC est un triangle ... 


DETTES si un triangle isocèle a un angle de mesure 60°, alors c'est un 
triangle équilatéral. 


D rou entier 


Dans chacune des figures suivantes, déterminer les côtés de longueurs égales 
comme dans l'exemple “1P : 


[xm 


Ge 


449 Dans la figure ci-contre, ABC est un triangle tel que AB = AC, XY / BC. 
(QÀ Démontrer que ie triangle à AXY est isocèle. ^ 
Hypothèses : AB=AC, XY // BC. 
Conclusion : Démontrer que AX = AY 
Démonstration : Dans le triangle A ABC - AB = AC š 5 

^ m (¿ ABC) = m (< ACB) 0 

py =>‏ ود ت 

XY || BC et AB estune sécante‏ ب 

« m (4 AXY) = m (< ABC) correspondants (2) 

De même, XY // BC et "AC est une sécante 

^ m (+ AYX) = m ( ACB ) correspondants (3) 

De (1) et (2), (3) on a : 

m (4 AXY) = m ) AYX) 

Dans le A AXY 

=: m (2 AXY) = m (2 AYX) 

s AX = AY 

: Le triangle AXY est isocèle. Ce qu'il fallait démontrer 


© Réfléchis : Peut-on conclure que XB = YC ? Pourquoi 7 


57 ع حح CI‏ 


Z Dans la figure ci-contre, 
ABC est uri triangle ret tar gle en B, m (2 C) = 305, 


De AC tel que UB = UC Jj 
(QÀ Démontrer que le triangle ABD est équilatéral. 
Hypothèses : m (4 ABC) = 90" ,m( C)= 30°, DB = DC 
Conclusion : Démontrer que AB - BD - AD 
Démonstration: Dans le triangle DBC + DB = DC 
^m (D BC)=m(e O = 30° 
Dans le triangle ABC ~ m (4 ABC) =90* et m ( DBC) = 30° 


ıı m (4 BAD) =90° - 30° = 60° M 
ب‎ 4 ADB est extérieur au triangle A BDC 
^ m (4 ADB) = m (2 DBC) + m (4 DCB) 
m (4 ADB) = 30°+30°=60° (2) 
Dans le triangle ABD, 
+; la somme des mesures des angles du triangle = 180° 
=. m (4 ABD) = 180° - (60° + 60°) = 60° (3) 
De (1), (2) et (3)  m (< ABD) = m (+ ADB) = m (+ A) 
Donc ABD = 2 ADB = A 


+. Le triangle ABD est équilatéral d'où AB = BD =AD 


Le 1 102 ] nettes د‎ beha كوم‎ 


QÀ Compléter : 


° 
M son 


AC= XZ = ....... cm DE =. cm, m (+ E) =. 
EI m, m (4 MDF) 
+2 Dans la figure ci-contre, 
AB=AC, m(¿ BAC) = 48°. 
CD est une bissectrice de ¿ B C A qui coupe قم‎ en D. 
Ï Trouver m (2 B) et m ( BCD) 
3 Dans la figure ci-contre, A 2 


AB C est un triangle tel que AC = BC 
AD / BC ,m(4DAC)=30°. 


8 
c 
Î Trouver les mesures des angles du triangle ABC. 


«4 Dans la figure ci-contre, 
Ze w ,XZ=YZ £: t 


m(zLZX)- 1305, IM / xv . Y 


Ï Trouver m (2 MLY) 


B Dans la figure ci-contre, 


ARsAC,m(^B)eOx + BP 
m و‎ e Gx 17. 
(Ï Trouver les mesures des angles du triangle A A B C. 


1; Dans la figure ci-contre, 
A B C est un triangle isocèle tel que A B = A C, 
De sc ,Ee BC telsque BD = E C. 
(QÀ Démontrer que a) ^ ADE est isocèle. w 5 
b zADE*zAED ^ 
ï Dans la figure ci-contre, ABC est un triangle équilatéral, 
Ee AC, ^C, Decr, D 
m (2 DEC) = 30°. 
`Ü Démontrer que le triangle DCE est isocèle. 
a Dans la figure ci-contre, 
مه‎ — 
BD est une bissectrice de AB C qui coupe AC enD, p 3 


DE / BC oüEe AB. 
` Démontrer que le triangle EBD est isocèle. 3 
@ AB Cestun triangle De AB , 
Ee BC telsqueBD=BE.Si DE / AC , 
Q démontrer que AB=BC 
40 AB Cest un triangle tel que AB = AC, 
"BD est une bissectrice de £ ABC, cD est une bissectrice de ¿ A C B. 


(QÀ Démontrer que le triangle A DBC est isocèle. 


RO CIEL» 


dû ABCD est un carré. Les diagonales A2 4 32 se coupent en M. 


(Q compléter et discuter : ° 

A Dans AABC,m(zABC) =... 
“AB=BC 

«mGBAO-mGBCA- 


E 


o o 


€ € © © «Œ 


vm(2BAD)-90 >m (2 DAO: 
“m(eBCD)=90 :m(eACD)= 


La diagonale AC est-elle une bissectrice de ¿ À ? 

La diagonale BD est-elle une bissectrice des deux angles ¿ B et ¿ D? 
Le triangle M A D est-il isocèle ? Pourquoi ? 

Citer des triangles isocèles ayant pour sommet le point M. 

M est-il le milieu de ^c et BD? 


Est-ce que AC = BD? 


A partir des réponses précédentes, tirer des conclusions relatives aux propriétés 
d'un carré, puis garder le résultat dans votre portfolio. 


A apprendre 
% Des molles liés 
ax théorèmes du 
trangia noël. 


Nouvelles enp: 


ions 


% Mange nos 

% aksesi de l'angle 
a 1 sommet 

% mille. de la basa 
d.n triangle 

médlatrics d'un‏ جا 
segment‏ 


p———h Àoə ə 
triangle isocële 


Réfléchis et discute 


Corollaire (1) 
La médiane issue du sommet d'un triangle isocèle 


est une bissectrice de l'angle au sommet et est 
perpendiculaire à la base, 


Dans la figure ci-contre, 
ABC est un triangle tel que AB = AC et AD 

est une médiane du triangle. 

Dans ce cas: AD est une 


bissectrice de ¿BAC et AD L Bc 


A ADB = A À DC. Pourquoi ? 


Corollaire (2) 
©. bissectrice de l'angle au sommet d'un triangle 


isocèle coupe la base en son milieu et est 


perpendiculaire à la base. 


Dans la figure ci-contre, 


A B C est un triangle tel que, A B =A C et 


AD est une bissectrice de ¿ B A C. 


Dans ce cas : 


D est le milieu de 8c et AD L 8C 


BALLE ETES 


DS : A D B = A A D C. Pourquoi ? 


Dans la figure ci-contre, 
AB C est un triangle tel que, AB=ACet AD 1 BC 


Dans ce cas : D est le milieu de عم‎ etm (2 B A D) = m (Z CAD) 


CEE ^ ^ D B = à A D C. Pourquoi ? 


6 D 
(€ Rétiéchis 
Dans la figure ci-contre, À 
ABCD est un quadrilatëre dont les côtés sont de même 3 
longueur. Cette figure est un losange et ses diagonales 
AC et BD . se coupent au point M. + 


CRE ^ 460 = à C B D. Pourquoi ? 


amleABD)=m{eCBD) 
Dans AABC,AB=BC, BM est une bissectrice de ¿ A B C 
^ BM L de AC. 


Dans ABAD, AB=AD, AM L BD 


, Mest le mi 


— nm 
+ AM est une bissectrice de 2 ... , Mest le milieu de BD. 


Les diagonales d'un losange sont-elles perpendiculaires ? 
Est-ce que les diagonales d'un losange se coupent en leur milieu ? 
Est-ce que les diagonales d’un losange sont bissectrices de ses angles ? 


Noter les réponses, puis garder le résultat dans votre portfolio ? 


LL 


[1] Axe de symétrie d'un triangle isocèle : 

L'axe de symétrie d'un triangle isocèle est la droite passant 
par son sommet et perpendiculaire à sa base. 

Dans la figure ci-contre, 

ABC est un triangle tel que AB = A Cet AD L BC 

Dans ce cas AD est un axe de symétrie 


du triangle isocèle ABC. 


Discuter : 
- Un triangle isocèle peut-il avoir plus d'un axe de symétrie ? 
+ Combien un triangle équilatéral a-t-il d'axes de symétrie ? 

- Un triangle quelconque peut-il avoir des axes de symétrie ? 


[M] Axe de symétrie d'un segment : 
La droite perpendiculaire à un segment passant par son milieu est un axe de symétrie 
du segment. Elle est appelée la médiatrice du segment. L 


Dans la figure ci-contre, 
D est le milieu de AB, 
la droite LL AB où D e L. 5 5 1 
Dans ce cas, la droite L 
est la médiatrice de Au. 


Notor 


© SiCel, alors AC = B C. c 
© Si د مع‎ EB, alors E € L. Pourquoi ? 


C=10cm, EB-EC 


Se 10cm 
AE n BC ={D} 
Si BC =6 cm, trouver la longueur de CD et AD 
Hypothèses : AB-ACetEB-EC c - 
Conclusion : trouver CD et A D 
Démonstration: + A B= AC À est un point de la médiatrice de BC 
+EB=EC z est un point de la médiatrice de BG _ 
^. aE est la médiatrice de BC . 
D est le milieu de 8C et AD 1 BC 
«D est le milieu de Bc etBC=6cm  :CD=3cm 


~». le triangle A ADC est rectangle en D. 
(AD)? = (AC)? - (CD? 
(AD)? = 100-9 
2 AD = Y cm 
+2 Dans la figure ci-contre, 
A B C est un triangle tel que A B =A C, A 
TAD L BC ,m(z BAD) - 25*, 
B C = 4 cm. Trouver : 
& m( DAC) ij la longueur de pc 
Suð 
Hypothèses : AB=AC, d 
TAD l BC , m(«BAD)-25*, BC- 4cm 
Conclusion : trouver m (4 D A C) et la longueur de oc . 


5 EE — — —Twl- 


"RAT 


Démonstration : Dans le triangle ARC 


*AR=AC, AD | عم‎ 


A 


^ AD coupe la ase BC en son milieu et AD 
est une bissectrice de ¿ BAC 
+. m (< DAC) = m ( DAB) = 25°, 
= sts 
DC=}BC=$=2cm 


(2 Pour s'entraîner 


L 
^4 Dans la figure ci-contre, z 8 
XY=XL,Zy=ZL,LM=YM 
Y 


(QÀ Démontrer que les points X, M et Z sont alignés. 


«2 Dans la figure ci-contre, ^ 
BD = CE, 
m (2 ABC) = m (+ ACB), s D 
m (4 D) = m (2 E) = 90°. 
A 
۳ E B 


Démontrer que : m (2 DAB) = m (2 CAF). 


+ Dans la figure ci-contre, 
AB-AC, DE // AB , 
DF I AC. 


Démontrer que : A) DE = DF. 


B) m (¿ BAC) = m (¿ E D P). 


4 Si Compléter pour obtenir des phrases correctes : 
& La bissectrice de l'angle au sommet d'un triangle isocèle coupe la base du 
triangle en son milieu et est . 


B Le nombre d'axes de symétrie d'un triangle équilatéral est … 


Ç Tout point de la médiatrice d'un segment est équidistant de . 


D Si la mesure d'un angle d'un triangle isocèle est 100°, alors la mesure de l'un 
des deux autres angles = 


+2 Choisir la bonne réponse parmi les réponses proposées : 

& Le nombre d'axes de symétries d'un triangle isocèle 2 
(0-1-2-3) 

B Le triangle ayant pour longueurs de côtés 2 cm, (x + 3) cm et 5 cm est isocèle 


pour x = . cm. 


a -3-4) 
Q Le point d'intersection des médianes d'un triangle, partage chaque médiane 


dans le rapport .......... à partir de la base. 
az 


-2:1-1:3-2:3) 


3) Dans la figure ci-contre, 
AB = BC , BE est une bissectrice de 
2CBD,De AB”. 


Démontrer que: BE / AC 


4) Dans la figure ci-contre, 
AC N BD = (M), 


AD y BC et MB- MC. 
Démontrer que 


(1) A AMD est isocèle š 3 


(2) les deux triangles AMD et BMC ont le même axe de symétrie. 


S | 
A 
4 Dans la figure ci-contre, 
AB = AC, BC = 10cm, 
m (4 BAD)=30°, AD 1 BC. 
a) Trouver la longueur de 8D et AD . é 


b) Quel est le nombre d'axes de symétrie du triangle ABC ? 


€) Quelle est l'aire du A ABC ? 


2 Dans 


AB=AC,DEAB , E € عم‎ 


figure ci-contre, 


"BF est une bissectrice de ¿ DBC, 
"GF est une bissectrice de ¿ BCE. 
( A Démontrer que 
a) A BFC est isocèle. 
b) AF est la médiatrice de BC. 


+3 Dans la figure ci-contre, 


Q Démontrer que 
‘DB est une bissectrice de ¿ ADC. 
"BE est une bissectrice de ABC. 
“4 Dans la figure ci-contre, 
"pr // BC ,AD = AE. 
Démontrer AB = AC. 


0 
c B 
E exo 
à 
AB-CB,AD-CD,Eec BD 
B. D 
V 
2 
x. 


49 Dans la figure ci-contre, 
AB=AC=AD=GD 
m (4 BAC) = 40. 
Trouver : m ( BCD) 


1J Dans la figure ci-contre, 
ABC est un triangle tel que m (2 B) 


Calculer le périmètre du triangle. 


O.‏ عام 


@ Dans la figure ci-contre, 


ABCD est un quadrilatère tel que AD // BC, BD est une bissectrice de 
2 ABC, AE” est une bissectrice de ¿ BAD. ^ 

Démontrer que |a 
passa. 

B AELBD. 

Ç BE = ED. 


D 


4 A l'aide d'unc règle et d'ur unpas, macer un angle £ ABC, puis 
sens 
vas AE / BC. 


27 Lars la figure xunre, 
ABCD est ur rectangle, AC est une diagonale, 
AE est ure bissectrice de z BAC, 
Dt rm 

n 
Où AE CIDE IE, 
AC Ç DE = MI- 
(Ü Démontrer que JA = D L. 


+ ` Compléter pour obtenir des phrases correctes : 
& Dans un triangle isocèle, les deux angles à la base... 

B La médiane issue du sommet d'un triangle isocèle est ... 
et. 


© Dans un triangle ABC, si AB = AC et m (2A) = 70 ° , alors m GC) = 
Q Le nombre d'axes de symétrie d'un triangle équilatéral = .... 
E La mesure d'un angle extérieur à un triangle équilatéral = 
E La droite perpendiculaire à un segment, passant par son milieu est 
appelée. 

2 Dans la figure ci-contre : 
ABC est un triangle tel que BD” est une bissectrice de « ABC qui coupe TAC en 


— — 
D, DE / cB et 


— — 
DE n A8 =(E). 


Démontrer que B E = E D. 


(& Tracer un segment هم‎ de 6 cm de longueur. A l'aide d'une règle et d'un compas, 
tracer la droite L, médiatrice de AB , où AB n = IC). 
Déterminer le point D de la droite L tel que CD = 4 cm. 


Mesurer les longueurs de DA et DB . (Ne pas effacer les arcs). 


صتدوق تأمين ضباط الشرطة. 2021 - 2020 


Réfléchis et discute 


3 É Notion de l'inégalité : 


% Notion de l'inégalité. 
* Axiomes de l'inégalité. 


@ Tous les élèves de ta classe ont-ils la même taille ? 


© Y a-t-il une différence entre la mesure d'un angle aigu, un angle 


E di le ob ? 
ع‎ tet ? 
% inégalité Iroit et un angle obtus 
% axiome Que signifie cette différence ? 
"iae dod 
% plus petit que < AN D . 
M duis * L'inégalité signifie qu'il existe une différence entre les tailles 


des élèves et entre les mesures des angles qu'on exprime par 
la relation de l'inégalité. L'inégalité est utilisée pour comparer 
deux nombres différents. 


© Exemples 


@ Si ABC est un angle aigu, alors m ( ABC) < 90° 


@ Dans la figure ci-contre , ABC est un triangle tel que : 
AB = 4 cm, BC = 3,5 cm, Â 
et A C = 4,2 cm 


24cm 
Dans ce cas, AB > BC, BC» AC 
c 


Donc AB > BC > AC 


BELLE 


| 
m o 
Ge Pour s'entraîner : 


Dans la figure ci-contre, trouver m ( ACB), m ( ACD) 
et m ( ADE) , puis compléter à l'aide des symboles > ou < 
m (+ ADE) m ( CAD) 
m (+ ADC) m (< ACB) 
m (< ACD) m ( ABC) 
m (+ ACD) m (2 ADE) 


Toutes les relations précédentes sont des inégalités. 


Soient x , y et z trois nombres. 


© si x>y, 
alors x*z»y*z. 
Qs x>y, 


alors x-z»y-z. 


© si x > y et z est un nombre positif, 
alos xz»yz. 


© si x>yety>z. 
alors x>z. 


© si x>yeta>b, 


SEL DIE 


La mesure d'un angle extérieur à un triangle est plus grande 
i que la mesure de tout angle intérieur non adjacent à cet angle extérieur. 


z HP 
لم‎ Pour s'entraîner 


4 D'après la figure ci-contre et dans chacun des cas suivants, lequel des 
angles suivants a la plus grande mesure ? 
21 où 43 où ¿4 
B 4ء‎ ou 28 ou ¿9 
© ,2 o <3 ou ¿7 
D 27 où <8 ou ¿10 


«2; Dans la figure ci-contre, déterminer 
À tous les angles ayant une mesure inférieure à m (4 1) 
B` tous les angles ayant une mesure supérieure à m (2 6) 
C tous les angles ayant une mesure inférieure à m( 4) I 


LE Ranger les mesures des angles du triangle ABC dans l'ordre croissant et 
les mesures des angles du triangle XYZ dans l'ordre décroissant. 


x 
c 
ك‎ € À 
Ls : W 


لع )سحل )>m(¿‏ عنم ) )<mG( )<mG(‏ عام 
šW Dans la figure ci-contre, Ce AB ,DE AB‏ 

SiAB>CD, Š A 

alorsAC . BD <—— مل وب‎ 


© sé 


Dans la figure ci-contre, 
m(zACB)»m(;ABC)DB-DC 
Démontrer que : m (ACD) > m (+ ABD) 


Hypothèses : m (< AC B) > m(;ABC),DB-DC é 
Conclusion : m (¿AC D) > m (¿AB D) 
Démonstration : :: D B =D C 
.m(4DCB) =  m(-DBC) (1) 
*m(sACB) >  m(.ABCO) (2) 
: De (1)-(2), ona: 
m(:ACB)-m(:DCB)>m(:ABC)-m(:DBC) 
m(:ACD)>m(:ABD) Ce qu'il fallait démontrer 


CR ^ 


4 Dans la figure ci-contre, 
AB C est un triangle tel que AC > AB, X € AB b x 
Ye Ac , tels que m (¿ A XY) = m (< A YX). 
Démontrer que : Y C > X B. 


$ Dans la figure ci-contre : 2881/68 , 
ممم‎ GS -(M) Ee co ,Eé CD 
Démontrer que : À m ( AC D) > m (AB C) 
È m( ADE) > m (ABC) 
< Soit M un point à l'intérieur d'un triangle ABC. > £— 3 


Démontrer que : m ( AM B) >m (+ AC B). 
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La Comparaison 
des angles d’un triangle 


Réfléchis et discute 


A apprendre Ò Activité 


5 
* Lacomparaisondes © Dans la figure ci-contre, ABC est un 


triangle isocèle tel que AB = AC 
Si on plie le triangle de sorte que les deux 
ةة‎ canis sommets À et B soient confondus, que peut- Ç B 
Rd on remarquer des mesures des angles B et C opposés aux 
deux côtés AC et AB ayant la méme longueur ? 
Si on plie le triangle de sorte que les deux sommets A et 
C soient confondus, que peut-on remarquer des mesures 
des angles opposés aux deux côtés BC et AB ayant des 
longueurs différentes ? 
% Est-ce que l'inégali 
triangle implique l'inégalité des mesures des deux angles 
opposés à ces deux côtés ? 


mesures des angles 
d'un triangle. ` 


™% mesure d'un angle 


E 


% le plus grand angle 


d'un triangle. 
* le plus petit angle d'un 
triangle 


des longueurs de deux cótés d'un 
% le plus grand côté d'un 
triangle 
% le plus petit côté d'un 56 5 
REA ES © Tracer un triangle ABC de côtés de longueurs inégales. 
triangle 
Plier le triangle de sorte que les deux sommets A et B 


soient confondus. Que A 
peut-on remarquer des 
mesures des angles A et 
B opposés aux deux côtés 
BC et AC ayant des 
longueurs différentes ? 
* Plier le triangle de sorte 
que les deux sommets B et C soient confondus. Que peut- 
on remarquer ? 


€ B 


ILE 


. * Y a-t-il des angles de méme mesure dans ce triangle ? 


CERTA Dans un triangle, si les côtés sont de longueurs inégales, alors les angles 
sont de mesures inégales. 


o Activité 


Tracer un triangle ABC de côtés de longueurs inégales. Mesurer les longueurs des côtés et 


les mesures des angles qui leurs correspondent , puis compléter le tableau suivant : 


AB = cm c 


Que peut-on remarquer ? 
Théorème (3) 
Dans un triangle, si des cótés ont des loni 


les angles opposés à ces côtés ont des 
Au plus long côté est opposé le plus 


Hypothèses: — ABC est un triangle tel que À B > A C 
Conclusion: ^ Démontrer que m ( : ACB ) > m ( ¿ ABC ) 


Construction: Prenons un point De AB tel que AD = AC 
Démonstration: Dans â ACD, À D = AC 
m (ACD) =m (ADC) (1) 
+ ¿ADC est extérieur au ^ BDC 
s m (4 ADC) > m (4 B) (2) 
De (1) et (2) on a : 
m (2 ADC) > m (B) 
Mais m ( ACB ) > m ( ACD) 
ım (4 ACB )> m (ABC) Ce qu'il fallait démontrer. 


2020 - 2021 


“RS — 


(E) rour s'enraner 


Dans chacune des figures suivantes, compl 


2 م + 


léter à l'aide des symboles > ou > 
x om. Â 


m (2 A)... m ( B) m(2Z .. m (2 Y) 
m A) ......m (4 C) IM (LX) 4 m (4 Y) 
m (2 B) ssn. mí C) M (LZ) a m( X) 


CRT La mesure du plus grand angle d'un triangle est supérieure à 60°. 
La mesure du plus petit angle d'un triangle est inférieure à 60° Pourquoi ? 


@ semn 


Dans la figure ci-contre, 

ABC est un triangle tel que AB > BC > CA. 

Démontrer que : m (+ C) > m (4 A) > m (+ B). 

Hypothèses: AB > BC > CA 

Conclusion : Démontrer que m (+ C) >m (4 A) > m (+ B) 

Démonstration: Dans A À B C 
s AB>BC sm C»mGA (m 
= BC>CA - m (2 A) > m (2 B) (2) 


De (1) et (2) et en appliquant les axiomes de l'inégalité, on a : 
m(4C)>m (4A) >m (4 B) 


a 


Le côté le plus long dans un triangle est opposé à l'angle de plus 
grande mesure et le côté le plus court dans le triangle est opposé à l'angle de plus 
petite mesure. 


© sois 


Dans la figure ci-contre, 8M est une bissectrice 
de ABC et cM est une bissectrice de ¿ ACB . 
SiMC»MB, c 
(4 ABO > m (4 ACB). 

Hypothèses : BM est une bissectrice de ¿ A B C, CM est une bissectrice de 
< ACB et MC > MB. 

Conclusion: Démontrer que ( ABC) > m (4 ACB) 


démontrer que 


Démonstration : Dans â MBC 


MC > MB a mle MBC) >m (4 MCB) — (1) 
Dans 4 ABC 

"BM est une bissectrice de 4 ABC... m (MBC) = (2) 

= CM est une bissectrice de ; ACB _ m (MCB) = (3) 


De (1), (2) et (3) on a : 
+ m ( ABC) > + m (2 ACB) En appliquant les axiomes de l'inégalité : 
ıı m (4 ABC) > m (4 ACB) > Ce qu'il fallait démontrer 


«H ABC est un triangle tel que AB = 2,7cm, BC = 8,5cm et AC = 6 cm. Ranger dans 
l'ordre croissant les mesures des angles du triangle. 


4B» Dans la figure ci-contre, XY > X L,Y Z>Z L. 
m (2 XLZ) > m (2 XYZ). 


e Dans la figure ci-contre, 
BM est une médiane du ABC , BM < AM. " 


= Démontrer que ABC est obtus. 


ë 
4 

«& Dans la figure ci-contre, 

ABC est un triangle tel que, AB > AC, XY I 8C. 

Y 
Démontrer que : m (; AYX) > (+ AXY). 
è 

«B. Dans la figure ci-contre, A 


— 
AB C est un triangle, B M est une bissectrice de ¿ A B C, 
"GM est une bissectrice de < ACB. Si AB > AC, 
démontrer que m ( MCB) > m (: MBC). 


Dans la figure ci-contre,‏ و 
ABCD est un quadrilatère tel que AD = DC,‏ 
BC > AB.‏ 


Démontrer que : 


m (2 A) >m (2 O). 


«Z» ABCD est un quadrilatère tel que AB est le côté le plus long et cD est 
le côté le plus court. 


Démontrer que m (; BCD) > m (; BAD). 


RO aD 


La Comparaison des longueurs 


سے 


des côtés d’un triangle 


Réfléchis et discute 


O) Activité 1 Dans la figure ci-dessous, ABC est un triangle 
dont les angles sont de mesures inégales. 

% Plier le triangle de sorte que ^ 

les deux sommets A et B soient 
confondus. Que peut-on remarquer 
à propos des longueurs des deux 4 
côtés BC et AC opposés aux 
deux angles A et B de mesures inégales ? 

Plier le triangle de sorte que les deux sommets B et C soient 
confondus. Que peut-on remarquer ? 


% Comparer les 
longueurs des côtés 
d'un triangle 

Nouvelles expressions 

* les longueurs des 
côtés d'un triangle 

* le côté le plus court 
d'un triangle 


ü % le plus grand angle 
% Au cas où les deux sommets C et A se confondent, que peut-on 3 S z gl 
remarquer ? lu triangle 
* Y a-t-il des côtés de même longueur dans ce triangle ? $ le plus petit angle du 


IEEE Dans un triangle, si les angles sont de | | "ande 
mesures inégales, alors les côtés sont de | * un segment 
longueurs inégales. perpendiculaire 

8 Activité 2 Tracer un triangle ABC d'angles de mesures 

inégales. Mesurer les longueurs des côtés 
opposés à ces angles, puis compléter le 
tableau suivant : 


Mesures des angles Longueurs des côtés opposés 


Que peut-on remarquer ? 

% Est-ce que l'angle de plus grande mesure est opposé au 
plus long côté ? Est-ce que l'angle de plus petite mesure est 
opposé au plus court côté ? 

Peut-on ordonner les longueurs des côtés d'un triangle dans 
l'ordre croissant ou décroissant selon les mesures de leurs 
angles opposés ? 


Hypothèses: — ABC est un triangle tel que m (< c) m > (< 8) 
Conclusion: ^ Démontrer que A B > AC 


Démonstration: -: AB et AC sont deux segments, 


+. l'un des cas suivants doit être réali £ 
(DAB«AC @AB=AC GAB>AC 

Si AB n'est pas plus grand que AC, alors : 

soit AB-AC ou AB<AC 

Si A B = A C, alors m (+ C) = m ( B) 

ce qui est contradictoire avec les hypothèses car m (¿ C) > m (¿ B) 
Si A B «AC, alors m (; C) < m ( B). 

selon le théorème précédent. 

ce qui est contradictoire aussi avec les hypothèses car 

m( C) »m(B) 

„ AB>AC Ce qu'il fallait démontrer 


va 
QJ Pour s'entraîner 


Dans chacune des figures suivantes, compléter avec > où < ou = 


v ^ 2 4 


c 8 Y 


Corollaire (1) 


Dans un triangle rectangle, l'hypoténuse est le côte le plus long. 


Dans la figure ci-contre, ^ ABC est un triangle rectangle en B. 5 


vaAesagu = m (2 B) >m (2 A) 
AC>BC 
vaCesaigu — s m (e B)> m (4 O) 
s AC>AB 
6 B 


ETE Dans un triangle obtusangle, le côté opposé à l'angle obtus est le côté 


le plus long. 
Wy Réfléchissons 


AC > AB. Pourquoi ? 
AD > AB. Pourquoi ? 


AE > AB. Pourquoi ? É D C 
La longueur de chacun des deux côtés de l'angle droit dans un triangle rectangle est 


plus petite que la longueur de l'hypoténuse. Pourquoi ? 
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MAL 
Em» d L | 


Corollaire (2) 


La longueur du segment perpendiculaire à une droite, joignant un point 
extérieur à la droite et un point de la droite, est plus petite que la longueur 
de tout autre segment joignant ce point extérieur à un point de la droite. 


DB La distance d'un point à une droite donnée est la longueur du segment 
perpendiculaire à la droite, joignant ce point à un point de la droite. 


© — 0 


Dans la figure ci-contre, ABC est un triangle, E € BA 
"40 || 86 , m (< CA D) = 35° et 
m (4 DAE) = 75° 

Démontrer que: AC > À B. c. 

Hypothèses : AD // BC ,m (4 EAD) = 75°, m( DA C) = 35° 


Conclusion : Démontrer que À C> AB 


Démonstration: -- AD // BC et AB est une sécante 

a m (e B) =m (4 EA D) =75* correspondants — (1) 

= AD // BG et AC est une sécante 

ml ACB)= me DAC =35° alternescinternes œ 
De (1) et (2) : 
Dans le triangle ABC, on a : 
m (2 A BC) = 75°, m (2 A C B) = 35° 
Donc m ( A B C) >m ( A CB) 

LAC > AB Ce qu'il fallait démontrer 


€ ABC est un triangle tel que m ( A) = 40°, m (4 B) = 75°, Ranger les longueurs 


des côtés du triangle dans l'ordre décroissant. 


«2; Dans la figure ci-contre : 
AD / Bc , m( BA C) =80° 
et m (4 DAC) =30°. 


Démontrer que B C > À B. 


@ Dans la figure ci-contre : 
ABC estun triangle, D € gc tel que B D = AD. 
Démontrer que B C > A C. 


«4 Dans la figure ci-contre : 


AB Cest un triangle, CD est une bissectrice de 
2 C qui coupe AB en D. 
m (4B DC) = 100°, D B = D C. 


Démontrer que À C > D B. 


45) Dans la figure ci-contre : 
AB Cest un triangle, De cB,E€ AC, 
m (4 A B D) = 110°, m (4 B C E) = 120°. 


Démontrer que A B > B C. 


«6; Dans la figure ci-contre : 
AB n CD ={M}, AC ل‎ CD, BD ل‎ CD. 
ت‎ Démontrer que À B > C D. L. 


4 Dans la figure ci-contre : 
ABC est un triangle obtusangle en B, 
DE lac. 
Démontrer que A E > A D. € 


c 8 


48^ AB C est un triangle, CD est une bissectrice de ¿ C, CD n AB = (D), 
Démontrer que B C > B D 


48» AB C est un triangle tel que m (2 A) = (5x + 2)*, m (4 B) = (6x - 10)°, 
m (4 C) = (x + 20)°. Ranger les longueurs des côtés du triangle dans l'ordre 
croissant. 


40 Dans la figure ci-contre : 
ABC est un triangle, De BC etAB=AD=B D. 
Démontrer que BC » AC. 


4 ABC est un triangle rectangle en B, De AC Ee BC tels que AD =B E. 
Démontrer que m (+ C E D) >m ( C D B). 


OCES 


Activité A apprendre : 


T 1 lit 1 
En utilisant une règle graduée et un compas, essayer de tracer | * "4996 triangulaire. . 


un triangle ABC tel que : 
@As=4cm, BC-5cm , 
@añ-6cm, BC-3cm , 
@AB-9cm, BC-4cm , 
Q^s-scm, BC=3cm 
Parmi les cas précédents, lesquels ont permis de tracer 
le triangle ? Que peut-on conclure ? 
La somme des longueurs de deux côtés d'un triangle est 
supérieure à la longueur du troisième côté. ^ 
Donc: dans un triangle ABC : 
AB «BC > AC 
BC «CA > AB 
AB «AC > BC € Li 
Par exemple, les nombres 5, 3 et 9 ne peuvent pas représenter 
les longueurs des côtés d'un triangle car la somme des deux plus 
petits nombres = 3 + 5 = 8 < 9 et donc l'inégalité triangulaire 
n'est pas vérifiée. 


Nouvelles enpresrions : 
ب‎ inégalité 
% inégalité triangulaire 


c 


Exemple 
5 2 B, A 

Dans le triangle ABC, si AB = 10 cm, 

BC = 8,5 cm, trouver l'intervalle auquel appartient le nombre 

représentant la longueur du côté "ac. 


2020 - 2021 


= LR 


AC «AB + BC AC<185 (1) 
Mais, AC + BC >A B inégalité triangulaire 
AC > AB - BC AC>1,5 2) 
De (1) et 2) 185>AC>1,5 


AC € 11,5 , 18,51 


(B Pour s'entrainer 


Dans chacun des cas suivants, on donne les longueurs de deux cótés d'un 
triangle. Trouver l'intervalle auquel appartient le nombre représentant la 
longueur du troisième côté : 


À 6cm9cm B 5cm 12cm. C 7cm, 15cm. D 


€ Si les longueurs de deux côtés d'un triangle isocèle sont 5 cm et 12 cm, quel est 
la longueur de son troisième côté ? 


2,9 cm, 3,2 cm 


4B» Lesquelles des longueurs suivantes peuvent être utilisées pour tracer un triangle ? 
À 5 cm, 7 cm, 8 cm “B. 4 cm, 9 cm, 3 cm 
(€ 10 cm, 6cm, 4cm D 15 cm, 17 cm, 30 cm. 


Démontrer que la longueur d'un côté d'un triangle est inférieure à la moitié de son 
périmètre. 

A 
Dans la figure ci-contre, 
M est un point à l'intérieur du triangle ABC. Démontrer 
que : 


MA + MB + MC > + périmètre du triangle ABC. à 


48; Démontrer que : la somme des longueurs des deux diagonales d'un quadrilatère 


convexe est inférieure à son périmètre. 


< Dans la figure ci-contre, ABC est un triangle équilatéral, E est un point à l'intérieur 
du triangle, m ( ECB) > m ( EBC). A 
Démontrer que : A) m ( ABE) > m (+ ACE). 
B) m ( A) > م‎ ( ABE) > m (2 ACE). 


+2 Dans la figure ci-contre, 
DB=DCet 
m ( ABC) > m ( ACB). 
Démontrer que m ( ABD) > m ( ACD). 


«H ABC est un triangle tel que AB = 6 cm, AC = 7 cm et BC = 8 cm. Ranger les 
mesures des angles du triangle dans l'ordre croissant. 


4; Dans la figure ci-contre, 
AB > AC, DB = DC. 
Démontrer que m ( BAD) < m ( CAD). 


45 Dans la figure ci-contre, 


XZ>XYet 
xL L zy. 


Démontrer que: m (4 LZX) > m (+ LXY). 


+ 


v 


Démontrer que: À DE = DC 


oO aa 


Dans la figure ci-contre, 


ABCD est un quadrilatère tel que i 
AB-AD-5cm, 

BC =2 cm et DC = 4 cm. 

Démontrer que m ( ABC) > m (+ ADC). D 


^ 

$e. 
1% 

am 
Dans la figure ci-contre, 

B 

D 
A 

E 


m (< DBC) = 140° et 


m (2 ECB) = 120°. 
Démontrer que: C B > A B. 0 


Dans la figure ci-contre, 
AB = AC, 

m (2 ABC) = 65° et 

m ( ACD) = 20°. 
Démontrer que AB > AD. 


Dans la figure ci-contre, 


Dans la figure ci-contre, 


AC>DC, m (4 CAD) = m ( BAD) et 
AE-AC. 


1Ê) m ( BED) > m ( ADO) 
© BD» DC. 


١ 
D 

D 
° 


m (4 B) = 90°. 
Démontrerque AC>DC. 
é 


c E 
“O Observer la figure, puis CEDE Sce > 
@ عاد‎ DAC)... M (4 A CD) 
ml ECA) 
me EA B) 
ml DAO 


ml EAC) 


2 Dans un triangle ABC, si AB = 6 cm, BC = 9 cm, alors 
ACc]. 


1@ ABC est un triangle tel que m (/ A) = (9x)°, m (4 B) = (6x - 17)" 
et m (2 C) = (7 x- 1. 


Ranger les longueurs des côtés du triangle dans l'ordre croissant. 


- SSR (MI 
—r-T-L D | 


> Compléter pour obtenir des phrases correctes : 
À Le plus petit angle dans un triangle est opposé ....... 
8. Dans A ABC, si m ( A) = 70° et m ( B) = 30°, alors le plus long côté du 


triangle est ....... 


“€ Si les longueurs de deux côtés d'un triangle isocèle sont 3 cm et 7 cm, alors 


la longueur de son troisième côté est égale à cm 


-D. ABC est un triangle tel que m (< A) = 100°. Le côté le plus long du triangle 
est....... 
Æ ABC est un triangle tel que AB = 3 cm, BC = 5 cm. Alors AC € |... 


Ê Le plus long côté d'un triangle rectangle est 


+2 Dans la figure ci-contre, 
ABCD est un quadrilatère tel que 
AB = 6 cm, BC = 4 cm, 
CD - 7 cm et DA = 8 cm. 
Démontrer que : 
m (4 BCD) > m ( BAD). 


Dans la figure ci-contre, ^‏ يق 
A B C est un triangle, BD est une bissectrice de 3‏ 


4B, BD n AC -ÍDIetDE // CB qui coupe AB ent. 

Démontrer que A B > À D. e 5 
^4» Dans la figure ci-contre, 

ABC est un triangle tel que AB > AC, D € AB _, E € AC 


BF est une bissectrice de : DBC, CF est une bissectrice de 


2 BCE et BF n CF =(F). E 
Démontrer que: ‘A m ( FBC) > m (< BCF) 
4 CF>BF فنا‎ 


[1] Complète ce qui suit : 
(1) L'ensemble solution, dans R, de l'équation ( x? + 3 ( ) x? + 1 ( = Oest... 
(2) Sila borne inférieure d'un intervalle est 10, la borne supérieure de l intervalle est x 


et son centre est 15, alors x est égale à سب‎ 
O 2:20 /-2:0}= 
(4). Si le volume d'un cube est 8 cm’, alors la somme des longueurs de ses arètes est égale à cm 


(5) — L'inverse du nombre (V5 + 42 ), sous la forme la plus simple, est égal à ... 


[2] Choisis La bonne réponse parmi les réponses données : 
(1) _ Si la longueur du rayon d'une sphère est égal à 6 cm, alors son volume est égal à 


(a) 6x cm (b) 36zcm? (c) 72x cem) (d) 288m cm? 
(2) _ $i le point (a ; 1) vérifie la relation x + y = 5 ; alors a = «ss 
(a) ï (b) 4 (o4 (5 
Q (2). 
(a)4 (b) 8 (c) 16 (d) 40 
(4) La médiane des valeurs 34 ; 23 ; 25 ; 40 ; 22 ; 4 est. 
(a) 22 (b) 23 (c) 24 (d) 25 
(S) Si la moyenne arithmétique des valeurs 27 ; 8 ; 16 ; 24 ; 6 ; k est 14, alors la 
valeur de k est égale à 
(a) 3 (b) (e) 27 (d) 84 
(6) — La figure ci-contre : Le mode = 
(a) 4 (b) 5 
(6 (d) 40 


[3]9) Ecris sous la forme la plus simple 
Jig + Msi s -} JF 


b) Soient x = = et y = V5 - V2 . Démontre que x et y sont conjugués. 
a 


[4]2) Trace graphiquement la relation linéaire : y 2 - x 


b) Détermine l'ensemble solution, dans R, de l'inéquation =**> ARS <x+1 < X*7 


et représente-le sur une droite numérique 
[5] (a) La longueur du rayon de la base d'un cylindre circulaire droit est égale à 4V2 cm et la 
longueur de sa hauteur est 9 cm. Calcule son volume en fonction de 7. Si son volume 
est égale au volume d'une sphère, détermine la longueur du rayon de la sphère. 
(b) Détermine la moyenne arithmétique de la distribution donnée par le tableau suivant. 


[1] Complète ce qui suit : 
(1) I! opposé du nombre -V3 - V5 est مس‎ 
QS +V 2) (8-42) =. 
(3) La conjuguée du nombre — est égale à سسس‎ 
(4) Si le volume d'une sphère est égale à 2 x cm? alors la longueur de son diamètre = 
(5)[3:4]-(3;5)= 


[2] Choisis la bonne réponse : 

(1) Si le volume d'un cube est égale à 27 cm” ; alors l'aire de l'un de ses faces est égale à ......... 
(a) 3 cm? (b) 9 cm? (c) 36 em? (d) 54 cm? 

(2) Si le mode de valeurs 4 : 11:8 ï 2x est 4: alors x =... 
(a) 2 (b) 4 (96 (d) 8 

(3) si la mayenne arithmétique des valeurs IR ; 23 ; 29 ; 2k - 1 ; k est 18, alors la valeur 
a (b) 7 (9 29 (d) 90 

(4) Si la borne inférieure d'un intervalle est 4 et la borne supérieure de l'intervalle est 8 , 

alors son centre est ........ 

(a) 2 (b 4 (Qs (d) 8 


(5) Un cylindre droit le ravon de sa base est égale r. Sa hauteur est égale au diamètre de sa 
base. Alors son volume = 
(a) xe (b) a° معدن‎ w2 


SUE 


(6) L ' ensemble solution dans R de l' équation x (x? - 1 ) = 0 est 
(a) (0) (b) (1) (9 (-1) (d) (o 


[3]a) Ecris sous la forme la plus simple : F ux 


b) Démontre que V128 + V6 - 254 =0. 


[4]a) Détermine l'ensemble solution, cans R, de l'inéquation -2 > 3x + 7 < 10 et 
représente-le sur une droite numérique. 
b) Si x= 2+ JÎ , détermine la valeur de x“ - 2x? + 1. 


[5]a) La figure si contre représente (la courbe cumulée croissante de) notes de 32 élèves 
dans un examen. Complète : La note mediane 


b) Détermine la moyenne arithmétique de la distribution donnée par le tableau 
suivant 


2) FI + A MT ee 

3) Le mode des valeurs 3; 5; 3; 4; 3 est ........ 

4) la médiane des valeurs 2; 3; 5; 7; 9 est „sn. 

5) L'ensemble solution de l'équation x? + 9 = 0 dans R est ..... 


Deuxième question: Choisis la bonne réponse d'entre parenthèses: 

1) La moyenne arithmétique des valeurs 9; 6; 5; 14; 1 est 
(a) 7 (b) 3 (c) 5 

2) La forme la plus simple de (/3 - 47) (/3 + /7) est... 
نمك‎ @)1 (QuT (0247 

3) L'opposé du nombre - / $ 
(a) s (b) 5 (4T (d) -5 

4) [3 ; S] - (3 ; S} = seen 
(a) 13 ; SC (b) [3 ; 5[ C) $ (d) 13; 51 

5) Le volume d'un cube est 64 cm? , alors la longueur de son arête = ............. cm 
(a) 4 (b) 8 (c) 16 (d) 64 


Troisième question: écris devant chaque phrase de la deuxième colonne le nombre de la phrase 


1) L'ensemble solution de l'équation 
x? - 25 = 0 dans R est. 


33309.» — F O 


5) L'ensemble solution de l'inbquation 
3 >16 67 et ........... 


Quatrième question: mets le signe (v/) devant la phrase juste et le signe (X) devant la phrase 
fausse: 


1) La moyenne arithmétiques d'un ensemble des valeurs = leur somme + leur nombre, ( ) 


2) Six = I - 4T ety = VT + /T alors x et y sont conjugues. 21 
3) Le nombre irrationnel /7 est compris entre 2 et 3 Ç J 
475-2777 E] 
5) La forme la plus simple de -L_ est LE ¢? 
Saha 


(a) Si la boren inférieur d'un intervalle est 4, et la boren supérieure est 8, alorse le centre de 
cette intervalle = سيعت‎ 


=a 


(b) Complète le tableau suivant pour déterminer la moyenne: 
[merae | s | s | s [| = | عه‎ | == | 
emu | 7 L mo [ œ |] » | » | » | 


Intervalle | Centre d'intervalle | Effectif (E) | CxE | 


5. 10 7 10x7=70 


La moyenne = Y (CxE) = .. ò; € mére 


ïE 


[t] Complète ce qui suit : 


a 
2) 


O 


o 


(s) 


Dans un triangle rectangle, est le côté le plus long 


Si les longueurs de deux côtés d'un triangle sont 2 cm et 7 cm, alors 
. < la longueur du 3 côté < 


p= 
1 
plus grand angle 


Si la longueur d'une médiane d'un tnangle est égale à la moitié de la longueur du 
côté correspondant, alors 


Si la mesure d'un angle d'un triangle isocèle est 60°, alors ce triangle est ... 


Dans un triangle, si des angles ont des mesures inégales, alors au 


[2] Choisis la bonne réponse parmi les réponses données : 


a 


e) 


o 


a) 


(s) 


(6) 


Dans la figure ci-contre, 

ABC est un triangle équilatéral, 

Alors m( Z ACD) = 

(a) 45* (b) 60 (c) 120° (d) 135° 


Dans un triangle ABC rectangle en B, si AC = 20 cm, alors la longueur de la 
médiane issue de B est égale à ses 
(a) 10cm (b) 8cm (c) 6cm (d) Sem 


TZ ا‎ re ET) EEN 60°, alors YZ ... XY. 
(a) > (b) (c) = (d) _ est le double de 


Lesquelles des longueurs suivantes peuvent être utilisées pour tracer un triangle ? 
(a) 0:3:5 (b) 3:3:5 — (c) 3:3:6 (d) 2:3:6 


Le triangle dont les mesures de deux angles 42° et 69° est un triangle ...... 
(a) isocèle (b) équilatéral (c) quelconque (d) rectangle 
Dans la figure ci-contre : عام‎ C) = 2 m(." A) , alors AC » .. 


(a) 3 (b) 6 و0‎ (d) 12 


„em A, 


0 c 


LE D 


COMBAT 


[3]a) Complète : « Dans un triangle ABC, si AB > AC, alors m (ZC) ... m (ZB). > 
b) Dans la figure ci-contre, m (< A) = 50°. A 
AB = AC et DBC est un triangle équilatéral. 
Trouve : m (Z ABD). c ^ 


c) Dans la figure ci-contre, 
AD // BC, m (ZBAC) = 70° et m (ZDAC) = 50°. 
Démontre que BC > AC. 


[4]a) Démontre que : < Dans un triangle isocèle, les deux angles à la base sont 
superposables. » 
b) Dans la figure ci-contre, AB = AC, 
BDest une bissectrice de ZB 


et CD est une bissectrice de ZC. 
Démontre que DBC est un triangle isocèle. » 


[5]a) Dans la figure ci-contre, 
Range les angles du triangle ABC z Y 
dans l'ordre décroisant. c 
b) Dans la figure ci-contre, AB > BC, B 
XY // BC. 
Démontre que AX » XY. 


[1] Choisis la bonne réponse parmi les réponses données : 
(I) Le triangle qui a trois axes de symétrie, est un triangle .. 
(a) quelconque. (b) isocéle (c) rectangle (d) équilatéral 


(2) La somme des longueurs de deux côtés d'un triangle est … la longueur du 
troisième côté. 


(a) supérieure à (b) inférieure (c) égaleà (d) double de 


(3) Si les longueurs de deux côtés d'un triangle isocèle sont 8 cm et 4 cm, alors la 
longueur du 3™ côté est égale à … cm 
(a) 4 (b) 8 (ce) 3 (d) 12 


"ENS = 


(4) ABC est un triangle tel que m( ZB) = 130°, alors le plus long côté est 


(a) BC (b) AC (c) AB (d) sa médiane 
(5) XYZ est un triangle isocèle tel que m( ¿ X) = 100°, alors m( ZY) = ..... 
(a) 100° (b) 80° (c) 60* (d) 40 


(6) Dans la figure ci-contre : 


X yu oce 
(a) 100° (b) 140" (c) 1807 (d) 280" 


[2] Complète ce qui suit : 

(1) Si la mesure d'un angle d'un triangle rectangle est 45°, alors ce triangle est .... 

(2) La longueur d'un côté d'un triangle est la somme des longueurs de deux 
autres côtés. _ 

(3) Si AB = XY, alors AB =... 

(4) Dans un triangle ABC, si )م‎ Z A) = 30° et m( Z B) = 90°, alors BC =... AC. 

(5) L'axe de symétrie d'un segment est une droite en son milieu. 


[3]a) ABC est un triangle tel que AB = 7 cm, BC = 5 cm et AC = 6 cm. Range les 
mesures des angles du triangle dans l'ordre croissant. 
b) Dans la figure ci-contre, 
ABC est un triangle rectangle en B, m (ZC) = 30*, 
D et E sont les milieux respectifs de ACet BC, 
AC = 9 cm. Détermine les longueurs des 
BD, BM et AB. 0 


[4]a) Dans la figure ci-contre, » 
m (ZABC) = m (ZBDE) = 90°. __ 
m (ZE) = 30°. D est le milieu de AC ° 
Démontre que AC = BE. 
E D 


b) Dans la figure ci-contre, 
AD // BC, m (ZBAC) = 70* et m (ZDAC) = 30*. 
Démontre que AC > BC 


——— سم‎ — —y — m —— - 
[5]a) Complète : < Dans un triangle, si des angles ont des mesures inégales, alors 
au plus grand angle est opposé » 


b) Dans la figure ci-contre, ^ 
AB // XY, AB est une bissectrice de ZYAZ. 
Démontre que XZ> YZ. z 


Premiere question: Complète: 

1) Le point d'intersection des médianes d'un triangle partage chacune des médianes dans le 
rapport... E sss À partir de la base. 

2) Dans un triangle rectangle la longueur de la médiane issue du sommet de l'angle droit = 


3) Les angles à la base d'un triangle isocèle ............ 
4) Dans A ABC, m (Z B) = 70", m (Z C) = 50", alors AC ...... AB 
5) La médiane issue du sommet d'un triangle isocèle est .............. à la base 


Deuxième question: Choisis la bonne réponse d'entre parenthèses: 
1) Si ^ ABC est équilatérale alors m (Z B) = 
(30 — (56* — (c)70* — (9v 
2) La longueur du côté opposé de l'angle de 30° dans un triangle rectangle = .. 
l'hypoténuse, 
w} 04 o} œw 
3) Si la mesure de l'angle au sommet d'un triangle isocèle est 80° , alors la mesure de l'angle 
à la base = ......... 
(a)60* = (b)40* — (c)30*  (d) 50* 
4) Le nombre d'axc de symétrie d'un triangle isocèle = 
(a) 1 (b) 2 (93 (d)0 
5) Dans A ABC, m (Z A) = 50" , m (Z B) = 60° , alors le plus long côté est ............. 
Gu (Os (x 


=> 7 148 ) nee ا‎ iR 


Troisième question: ABC est un triangle rectangle en B, m ( C) = 30°, AB = S.cm. 
Détermine la longueur de عم‎ ^ 
` m (Z B) = mn $ M (Z C) = سس‎ 


SACS سس‎ 
Quarum quentre: $ 
a) Dans A ABC, m (Z A) = 40* , m (ZB) =75" ,m (Z C) = 65", 

Range les longueurs des côtés du triangle décroissent. 
b) Dans la figure ci-contre : p A 

AD // BC ; Complète : 

1) m (ZB) ع‎ 

2) Le cóté..............est le plus long côté du triangle ABC 

Cinquième question: Duns la figure ci-contre: 

AB = AC = CD = AD, m (Z BAC) = 70* D 

Détermine: (1) m (Z B) , (2) m (Z BAD) ^ 

Dans A ABC: 

ABS اس‎ 

mBanc., c 

Dans A ABC: 

+; ABC équilatérale 

< M (Z ل‎ =M (Z sons ) = الو ع ما‎ 

"ع BAD)‏ ممم 
pina aca dr hr‏ ما derant‏ )معو Met le‏ 
Dans la figure ci-contre : ^‏ 
AB = AC = CD = AD = 10 cm; m ) BAC) = 70°‏ 

(1) m (ZB) = 55° € 3 
(2) m (/ D) = 70° CE 
(3) m C DCB) = 120* tn) 

( ) 
( ) 


(4) AB + AD = 20 cm 
(5) AB + BC = BC «CD. 


المواصفات الفنية 


sasior 
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